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Söorte&fc 

& ' ' ■ aj X m 

_\cfj 6m bed ©iauben«, bag fein 5rom* 
men nodfc ©ebenen feie, wenn man ftcfy in 
sjftat^ematib fd&(ed&terbingS nnr an ein ein* 
jigeS 2efyrbu<fy tyälf. 5Benn e$ audij gut nnb 
nnb gruttblidj gearbeitet ifi, fo t(l e3 brdf) 
nur bag ^)robnct ein eg Sftenfd&en, bejfen 
SSorfieUunggart audfj bei grofer sjKantticf)# 
faltigfeit bieSBorileUunggarten anberer über 
gleite nnb ä&nttd&e ©egenftänbe beg roiffen* 
fd&aftttd&en Sftacfjbenfeng nid&t augfdfjftefen, 
nodj uberflufftg machen fann, ♦ ♦ 3cfj bin 
weiter beg ©iaubeng/ baf Dilettanten in 

a % SJtta* 
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Sftathematif i>tct' gtüif lieber im ©tubimtt be$ 
einen ober anbern JachS biefet ©cienj fort* 
rüden würben, wenn fie bet einem jeben 
wichtigen ^eorem., welches baö Sompen# 
btum, ba$ fie etwa be(tjen, t^nett in einem 
furjen mit Slllegateu erfüllten ^)ara# 
graben in gebrängfem 9luSbrud beweist, ' 
♦irgenb ein ÖUfonnemeut kennten, in wel* 
d^em ihnen ein aufrichtiger SSftann gerabehiu 
erkälte: $Un bem unb jenem ©g| bin ich 

, ? auch «iol manche halbe ©tunbe gefeffeit, 
„unb habe nachgefotmen, unb mich t»it bem . 
„ober jenem SütiSöerjfäubniS oft lange ge* 
„tragen, unb ba i(t mivS eublich auf folgeu* 

„ bem 5Beg licht worben«. “ 
t Sch bin weiter beS ©lau&enS, baß ein 
Sftäfonnement folcher Slrt noch intereffanter 
würbe, wenn ber gebaute (Jodler bfterS 
auch beifejte: „ ®ie ober jeite fdjarfe (£rin* 
„tung ba, unb bie feine Sßenbung bort.«^ 

" " *» * 4 ’ i 

„hat mich foitberltch gefreut, unb auf bie 

• • * t V ' • ' 

„fdjwere Crntwicfliutg l;at jtcb mir eine »or* 

. *»ä l *3 a 
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„guglidj) weite 2tuSjtd&f erSfnet. “ ,fferuer 
aber Hu idj tttcfjf nur beS ©laubenS, fou# 
bern ber »olrfommeneu Ueberjeugung, bag 
wir (tu 2>entfdjlanb wenig jfettS) noc^fettt 
auf bett angebeuteten ©djlag fmt auSgear* 
beiteteS 5Berf befreit, unb bag— baS eben 
nichts erfreuliches fei, — 

SDiefe Surfe bttrch mein 5BerfdEjen ba (tum 
io 95ogen) auSjufullen, , , . id) mtVgfe mit 
fef;r »iel prafumtoofemCrigenbunfet behaftet 
fei;n, wenn ic() mich mit bem©ebairfen tut* 

$wo SQlinuten lang frage« fSnnfe* : *.• 

3«r ^robuetion eines folgen $Ber!s ge# 
h$ren, meines CrradjfenS, grofe jRequijt* 
v ten, , ♦ ♦ 3>d) will nicht umjidnblich bauoti 

reben; Sluch »iel geit uub SDhtfe gehört * v 
baju. — — ©enug, in meiner Sage famt 
ich nichts, als: auf wenigen 33ldtfern iBruch* 
jKtrfe liefern, welche betn berührten spiatr 
»ur ohngefdr awpaffen* nichts als SBer# 
fitere anfletten, ben @inn fdr SWathematifc 
hie unb ba, wo m&glich gu werfen, nichts 

«3 als 
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als gewagte 5Binfe geben, wo, ttad^ tuet# 
ttem Vebunfen, etwa ber ©eijl ©ebetS 
bent ©eijt ber ^)(;t(ofop^te begegnet, unb 
wo ihre gufammenfunft aufmerffamer U* 
obachtet werben feilte , als wnfre Denier 
bisher jn beobachten für bequem gefunben 
haben, — nichts, als auSgefuchte 93 eifptete 
betaißiren, woraus helle werben mbge, 
wie fe(;r eS non Sbeen# Vefdjränftheit geu* 
ge, wenn man Sllgeber non ©eometrie aus* 
fl fchiiefen jtd) beigel;en l fot. — - — • 

kleine Vlätter beginnen mit Vetrach* 
tnngen über gwei ©egmente eines ©iante# 
terS unb einen barauf errichteten ^)erpenbi* 
fei; i §♦ i — §♦ 3) unb fchliefen ftch auch 
, bftmif §* io — §♦ if, mtr bafj btefe hinten 
halb iro. Verfolg. trigo.nometrifch, ^IS 
* — Cos, als i Cos, nab als ber ©k 
intS felbjf, erwogen werben, 

93on§. 3 — 9 fomtnen Vergleichungen 
beS VI (ScfS,. bes III < 5 cfS, beS IV, befr 
VIII, bes XI u beS X, beS V < 5 cfS mit- 
bemJKabinS, nor, Sieb* 
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fiie&foabet ber 9 ftat$ematif erhalten l;ie* 

burdj einen Kommentar ju jroei SMättern 

bec Ääjlnertfdjen 2llgeber, in welchen auf# 

ferjf concentrirt fefyr ml jfel;t; id) meine 

• §* 153' — 62 ber Slnalpf. enbl. ©röfen 

bie in bett Jamben eineö jeben Jreunbeö non 

matfyematifdjer (Sibenj ofjneSluöname fepn 

follten. 3cf) ful;le fyiebei einigerer* 

fudjung , uon meinen eigenen (Solutionen/ 

beim VI 11 (Sc?, beim V unb beim Xil &ä, 

ja fpredjett; 2)urd) bie ledere ifl ©. 7 z 

and) eine ein$elne mir el;ebetn fel;r be# 

fd)roerlid)e ©teile ber Ääfinerifdjen 

@eom. (©«3*43) erläutert, roie über# 

fyaupt bie 2lufl6fung / meld^e unter biefem 

©«5 43, »orfommt/ burd) meiue (wie idj 

I;offe) nid)t uberfluffige ^Bemerkungen m 

§.6. (©«58 bis 66) beleuchtet* 2lud) ben# 

tc id> etwas jur 2 luf^elung beS 20 ©ajeä bete 

ßafin* £rigon* burd) §, 13 — 15 beige# 

tragen $u l;aben. 5« bem beweis über beit 

©inuS ber ©nmme §• 12* bin id) ber 9 Sor# 

ftellungbeS Jgvn, *Prof. SButjaS gefolgt. — * 

gut 
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VIA — 

3ur Secture btefc* 931<$ffer feje id) u&rf# 
gcnö bie erffen 5lttfgrbe ber (SJeometr . , bet 
£3udjj?a&en Cfodjnung, u. beg ©ecim. (5ak 
fitle norauö, aud) 83efanntfcf)aft mit ben 
(Signaturen, bie allerwdrtg genug ertldrt 
ßel;en. $um Ueberflufl fei bie QSebeutmtg 
non einigen fyiemit r.od) beigefeat: 

©ae $eid;en ber @(eid)l)eit i|t * * » > 

©ag 9 9 ber 5leljnlid)feiti|1 » * / » m 
©ag 9 s begOttabr., 3.55. r' 2 , audj 
(£in 53inomium tu ber 2 ten ^orcng» a* £ ?♦ . 
tA+'p (a — b) 2 iff fo riet alg aud): a — b* 

(Sbcn biefer ©trid) beutet an, wie weit* 
bin eiu ^Bur^et*^^* 1 bie afficire, 

3 . fc. t(t =: V (4 r * - z 2 )* 

9tod).ein 9Bort non ben geometr. 3 rtgtt# 
ten! 3 d) wfinfdjte, baß meine £efer, ftdj 
iii 9 Jtuf)e gdben, befonberg bie ledern, für , 
ft$ betätig ji^eidjnen, uttb ing ©rbfere au . 
entwerfen* Stamentlidj erinttre id) bieß 
bei &ig. I2 » iic* ©er ute§., jumat 
bag CRdfonnem* ba^u, ©. 115 # feudjtet ge* 
wiß erff üotlfommen ein, wenn man eine 
grofe ^eidjmmg mad)t, ben SRabittö ac, 

. mit <Punftd)en, ( at^ gleidjortigen &beil* 
cfyeti) ntarfirt, unb biefe bann auf ad u# 
berträgt; wie audj, wenn man ben ^perpenb, 
de, bafb mtyer betn Zentrum jurucff, halb 
tnebt baoon entfernt, um bie ($Heid)fj. beä . 
Cpftn, unb bed @iu. s I$erf. ju cermeiben* 
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Kuf jeben ©lameter laffen ftdj twidllge *Per» 
penbtfeC «triftet benfen, welche bl$ an ben 
.S?alb*$ret6 reiften f ober in benfelben an einem 
$punct etnfe&neiben, ©in jeher folget Kerpen* 
btfel U$t fi<b jugleicb al$ eine» Xbeller an« 
(eben, ber eine gerabe Slnle, (eben ben 2Ha« 
meter, ) ln jwel ©töcfe (onbert> aurnal wenn 
er »eitet abwärtd fort* gejogen wirb» ©ln 
©anjed jerfdllt babureb 
In a»el gragmente, ble 
gwo &erfd?iebene @rb* 
fen bor ließen , für bie 
Sinfdjauung bon ber» 
fdjtebener ‘ ( b. b> hier 
bloS proten|ü> * unglel» 

(ber) Sänge/ &e> unb eU 

% 




2U$ ©rbfen lieben 

bie« 
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blefelben (n einem gerolfiTenaSerbältniß, e« 
mag ferm, welche« e« mode, (wie allermärt« 
jwo gegebene £al* ©rbfen, fte mbgen ftc^ fo fcbwec 
Dergleichen laflen, al« ftewoden«) Dt e (Jr* 

lenntnl« btefe« dJerbältnlfle« »ermittelt in un» 
ferem Satt bl« jebe«mal ber aufgerlcbtete per» 
penblfel, de, inbem er bie Sigenfcbaft bat, baß 
er burebau«, er ftebe*'W0 <r »öde, auf bem 
SDiattieter , bie mittlere proportional • 2lnle 
3Wifd?en ben $wo (bureb feine 3etfäduug felbfl 
entftanbenen) ungleichen 2 tuten te, unb el iß, 
unb betunäcbft jebe berfelben al« 4te« ©lieb 
einer anfammenbängenbe» geometr. Proportion 
barßedt: «e : de de : ei, 

ober el t de =: de t ae. 

J5er 93ewei« biefe« toiebtigen @aje« wirb ?ur| 
fo gef&brt: SRan jlebt $wo j?ulf«2lnlen nach 
1 d »on beeben Snben be« Dlameter« au«, ad 
unb Id. $teburcb erhält 
man gwei ähnliche 
reebtwinf liebte Drelecfe, 
ade, unb edl,unb wenn 
, ber Perpenbitel gar bin« 

. weg gebaebt wirb, ein 
grofe« recht wind. Drei* 




•) lieber ben «Bitfoerftanb be* audbrucN: ?3er-- 
b ä 1 1 n i « fieben febr feine «emerfwigea m Jörn, 
prof. matbeiQ« €ncofl. $. »i. 
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td, adl, welche« ble gwel flelnern befaßt, unb 
' welchem fie beebe ebenfalls d bnlich ftnb«. 

JDrnn eS iß leidet eingufeben, baß ha« A ade 
s _ bret gleiche ©Infel mit bem grofen A adl 
habe ; Durch ben «pcrpenbtfel ift i) ja Oer L. 
In n ein rechter, f o wie oben an bet Peripherie 
d ober (r * o) ebenfalls ein rechter SBinfel*) 
porfommt; alfo n ä d t 

2) Der SLBinfel bei « ijt beeben Dreledfett 
gemein, alfo naturltch In beeben gleich, a =: a* 

3) Der ffilnfel bei r muS alfo tollenbS 
auch bem bei I gleich fepn , »eil nichts übrig 
bleibt, um baS SJlaaS non ißo 0 = 2R ootU 
gu machen, alfo gar fetne oerfchlebenc 
©rbfe weiter« benfbar tjf, 2Boju noch fommt, 
haß auch eine ©eite, nebraltch ad, beeben 

51 2 Drei* 



*) 3eber SOintcl an Der JJeripberie bat (in Dem 
€irfel) Oie Reifte Oe« «ogcn«^ auf Oem er ßebte 
ju feinem ffltaa«. Da« iß in allen anfang^r. 
Oee®eom. ewiefen. Unferf^ hier aber nimmt 
jum $ogcn hie Reifte Oe« ÄreifeS fclOß «in# 
0.1). Oa« fcnjiige Kaa« jaeier Pfedjten, Die Reifte 
Oaoon (oon a &,) iß =3 R. 8Ufo iß Oer SBinfel 
in a =5 r. 
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jfcreledFen gemein, ober inbeeben juglefdb öor* 
banben lg ; ald woburcb ooUenbd bfe Sehnlich« 
feit btefer i AA gewlg auffer allen Zweifel 
gefegt wirb* 

@ben fo lg bad anbere A ed! and gleichet» 
‘©rünbert blefem grofen A adl d^nlic^* 2)entt 
cd bat ja mlt’beffen brcl ffilnfel, m, l unb o 
eben ble angeführte SSefdjaffen&elti 

m =S d, ald rechter i (ad perpend.) 

13 I, ald beeben 25r* gemein, 
o pi. a, ald gleiche Siege jn 2 R; 
unb überbem lg ble Seite, dl, beeben gemeine 
fcbaftUcb , ^ dl, beeberfeltd* 

Semnad) lg auoerlafflg bad groffeA,adl, 
gegen ble awel Heinere, Die ed befagt, ln an« 
fd>auUd)em ^Öerfedltnlff ber 2lebn liebelt* golg* 
Heb muffen blefe sroet Heinere autb felbg unter 
‘ ff db ähnlich fein» , b. b. jebed tnug einen ÜBln* 
fei enthalten , bet geb auch ln» anbern oorgnbet, 
unb ihre ben gleichen SBlnfel entgegengebenbe, 
(ober homologe) @elteu*8lnlen muffen elnanbec 
proporalontrt fepn* Unb fo lg ed auch l ade c/> edl t 

weil 
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»eil ble 2Bln?et n, r. a, s m> I, o, ftnb» & öttn t$ 

fin* , 

nSm, flia rechte; (ad perpend.) . 
is= 1, (aua bern erften JBeweia h«f» wo 
ln nr. 3 ,fic& r nothwenblg 1 gleich $elgte; 
i^o, ala nothwenblg gleiche Slefte;,.., 

unb auch bl«r obermaia eine gan$ * gleiche 
©eite, de, well fte g^emetnfc^aftlic^ ift, K h» 
ln becben £)reletfen, des de, ' 

* * < * ' * * * * , i » ' ’ ‘ « 

• . Ä 

3«Jt aber Tann es nicht wehr fehlen, aUt 
bret ©eiten, welche (tch ln blefen $wel Drei* 
«den ade , unb edl correfponblren , fo fort m 
erfennen, Sftatßrllch l|i ble ©eite 

ad homolog mit dl, (aia jjppotenufe , ) 
ae homolog mit de, (ala SBaffa Im £5relecE 

ade, wie de 95a(ta iir A 
»' edl 1(1,) 

? de homolog mit el, (ßatbetua gegen Äathe« 

• tua,) 

wo allemal ben homologen ©eiten ebfbent ÜBln* 
M gegen» über liegen, welche erwiesener* man* 
fen elnanber gleich ftnb. aßenn man ble $wel 

21 j > £reU 
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JDreleefe nu$gefe|t neben 

. einander fiellt, rote bler, 
unb fobann auch ben UtU 
nen ade In ben grl^fcrn 
hinein perfejt , fo wirb 
nUe6 blöder oorgetrage* 
ne nodb elnleuchtenber ; 
jumal wenn man ble ®ermlfc&ung bet SSudbfla« 
ben eermelbet, unb blet^baau bemerft, bag fic& 
r auf bie ©ptje be$ Meinen 'DrelecfS, 1 aber 
auf bie be$ grbfern , welefce ftbrlgenö toinclbU 
ten, bejie&r* £ann ba oerbäft ftcb boeb ft* 
dber 95afi$ gegen SJaftS, (na: mo) welche pa* 
taiel laufen, wie ber Melnere äatbetu* *um 
grbfern, (rnjlm), 

na ; mo :=} rn i,Im; 

3Die »aftö im grbfero A mo , tjl aber bem 
$atbetu$ im Meinem A rn , gan* gleich, 
faio =; rn, obiger Gionfiruction §lg. 2. genta*/ 
wo offenbar nur eine Xlnie # eben ber 9>er* 
penbllcl , de, ber beeben 2)relecfen gemein ift/ 
in Zeichnung oorfam; 2Ufo laffen ftcb offenbar 
blefe Slequlbalente fubff ituiren , nnb fe^en: 

na 
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Hfl J mo 3 rn : lm ; % 

iii : rn 3 rn j Im • .• . , 

«' - -> nr: mo s mo : Im „ 

Tia4?de 35 de : Im ' • • - - * 

unb, ba ber 2Iugenfd)eln glebt, baß na eben 
bfe Stille t|t, ble oben ae |>ted , «nt» 1“ ble, 
welche cl ble«, fo tft ble Proportion erwtefen: 
ae : de =: de ; el ; ba« ^eiöt ; 

Der perpenblfel, de , *lft »trfHcb bie 
lete proportional * ©rbfe ju ben jwct ©egraen» 
ten be« Dlameterö ae, unb eU r 

Seien »Ir je|t gjg e b r a l fcb ben 

Dlametere *lsM 

ba« »orbte Segment befielben, «es b 
ben perpenblfel > aber de =: y 

fo la«t ftcb lelc&teracbtllcb ba« 2 te Segment 
be« Dlameterö, cl» auch alt M - b au«* 

brurfen , unb alfo ble obige Proportion nun fo 

benfen: *" ... 

ae i de de t el 

b : y 33 y : M— b 

Da aber , nach befannten @<S$en, ln jeher ge* 
ometrtfcben Proportion ba« Probuct ber mltt* 
lern ©Hebern bem ber jtrel Puffern gleich Ift* 

21 4 fo 

• \ 

* 

¥ 
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fo fliest hieraus bie©leld&nng? b> 

ob, welches fm2lu$brudP eben m : en 
fo btel befaßt »«. : »■ • *•: y* =} Mb— bb 
wo bann b(e ©r&fe beS 9>erpenbtfeB , als qua« 
brlrt , erfcheint , unb bemndchfi - jurn SJequtoa« 
lent nicht -wenige« , «IS felbft b$i SSetrog *) eU 
neS im (Sanken gleich bielbebeutenben QpabratS 




•) SiefeS Sfeqtiioalent iß jebeättal (nwbiWMe* 
trachtet/) ein SXectangei 1 ober ein länglicbttS 
Sßier ccF / ten eituigen Saü ausgenommen / trenn 
. . her SJerpcfibiFel auf bem Zentrum felbß aufßebfr 
5. b. fo ’«««.' 6er $alb< «effer felbß iß. 

* SDie Ungleichheit iweier ©eilen, ( 6a nur tie 
v i»ei entgegenßebenbe congrueub ßnb, f/ ). oerbin* 

* bert ja Hi gufammeu . £reff en, ipi Stößen» ©e« 

• - . halt, im ©amen betrachtet/ nie,., /V SDic 

Siufl&fung ber Aufgabe aber/ \ebe$ SKectangel in 
ein reine* ßuabrat iu rebucfrttt, grtfobet ßcb/ 
nie man halb ßebt/ eben auf Die ©inßcbt bec 
obengeferten jufammen * bängenten. Vroportton; 
5)ie iroei ©egmente bc* S)iam.eter* reebttvinf* 
Iicf>t jufammen georbnet/ unb bann ittjeimai in 
kontra# Oppbfitiort gejeiebnet/ (lenen eben bal 
fßr tie SHnfcbauung bar/ mi ber reebnenbe SJer* 
ßanb aW eilt SProbuct jnmer ( uerfßiebener ) 
burch cinaitber roultiplicjrtcr 3«I» ©rbfen erfennfc 
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Ijafon fann , wofür wir nlfo Mb — b 5 gelten 
löflFen muffen SBo aber $wo gleiche Quabrßti 
©rbfen ftnb , ba'-jwb aucfy befdnntll# jwo 
gleite Qttabrat » -Bürzeln ; weltfce$ bann bea 
SluSbräcf »eranlafk ? *- 



, y (y)* ^ y (Mb^bb) 

k'.«.y = V (IW>)a V(S;M-b); 



#4«, ttenn man ftait M— b eine (impfe ©lg« 
ti«U|, etwa 2 » anncfcmen mag, V\z> 



fiy ; r ^&ete fcntÄltöfangen gefträt^nöc# 
it«Wi @enug wir' Wiffen nun , wlfe Wir ftben 
^Vr#ertölfel , beft wir auf tlnem £urcfymeffer 
wg&rneifmert , anjufeben nnb Iw wekbcr 

SBejlttynig berfeibe; quantitativ erwogen, al5 
mlttl. ^proportional» ©rbfe, unb aW Gnabrat»^ 
ÜBurjel, (alf latus quadrati,) recbtR# 3« <*<&• 

tm‘feu7' : ' ; ‘ 1,: ’ V ' ’ 

fn'frtr, ; . rjjt.t&u 5 « v * -,§*,1; 



rt * Uli 




unb als ©leic&ung ju y 3 nctbtreHbig annebmen 
y H • n»n$. - Sie fe&r oractifc&e «ehre wn bet 23er* 
j- wanblung aller getan» linicbten giguren In Qua* 
; < träte beruht fafl bloö. auf Per anroenbung Kiefer 
tgfiit/ unb Keren SBerfolg. SKetjr hierüber 13 
eontmetuirett führte mich aber in Kiefen ®lÄtfetn 
r * |u weit »pn meinem 3»ecf, 
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, 4 » 

* i . t ^ ‘ < * 

<5ben biefer *J)rrpenblfeI lamt aber auch 
Jebelmal all bie Reifte einer ©ebne, (chorda 
dimidiata,) betrachtet werben, £enn (eine 

Verlängerung, gerabe aul • fort gebodbt , bi« 
er ben anbern j?alb*Ärell erreicht , lädt ftcb 

■ » * - “* 1 >* ' r . 

gar t>on bem ©ebanfen . ber (Erzeugung einer 
©ebne nicht abfonbern, ln fo ferne fie, recht« 
wlnflidjt getbeilt , uorgejleflt Werben magl: 
Wlan üerfuche el, ob eine anbre (Sonßruction 
nur tnbglich ju ftngtren iß. 9SRan wirb alle« 
mal bar auf hinaus fommen : üßenn fte ber 
JDiarceter balblrt, fo laßen fich ihre jwel ^elf- 
ten ald |Wel entgegenßebenbe <ßerpenblfel be* 
trachten; unb, wenn biefe fo gegen einanber 
(leben , (non ben beeben entgegengefeiten £alb« 
€irfeln au«, gerabe auf einanber laufenb,) fo 
Iß bie £tnle, ble fte recht» winlltcht fchneibet, 
leine anbre, all ber Dtameter fcibß. 

7 \ ' # i * u* - » 

hlerburch werben wir unmittelbar auf bal, 
wal ©in ul ln Trigonometrie bellt, geleitet, 
llnfer bilber fo olelfälrfg» erwogener ^Jerpenbi* 
tel, de» Iß eben ein ©in ul, nur baji man 

; ln 
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I« ber obigen §1®. 1. stolzen d nnb e ^In* 



eine« 9Ub. (dcsac,) q F, S* 4» 

unb alfo ben baburch be* N. 

ftlmmten Söogeri f *d> / \ 

Immer baju gebenle. [. j # 
Sniultio erhellet r baf *r“£ ^ r 

alfo ba2, gleite ©eben* V •*-' / 

fei feien, unb oon bem \ 

€nbe be« einen eine 21» 
ule fenf recht auf eine gewlfie ©teile be# 
anbern ©chenfelS falle. Unb fo ijl e6 jeM* 
mal, wenn non einem ©Inu« nur ble SRebe fepu 
mag ! 9lur liegt bie le$t * gebachte ©teile nd* 
her gegen a $u , menn ber 23ogen «d weniger 
gro# , b. h» wenn ber ffilnfel ln c fpljlger tff ; 
folglich t<l auch ba ber 9>erpenblf el , de, alle« 
mal ffirjer ; unb er wirb Immer für jer , je nd« 
her ble ©teile, wo er auffdUt, gegen • ju 
Hegt; bagegen, wenn bet 23ogen grbfer gebacht 
tttib, iff bie ©teile, wo ber *Perpenbifel aufft eben 
wirb, notbwenbig (oon e rechte hin) ndher an 
c, unb immer naher, fo wie ber Söogen wdchSt; 
alfo wirb auch ber 9>erpenbtfel grbfer unb im» 
mer grbfer, b, h* ble ©lnu6 nehmen |u, big 



TK 

V 









t 



Digitized by Google 



Kt griff* gerabi fiber c ffebt, wo er$u einer» 
Siabluß felbft wirb, unb Sinus totus beißt. , 

* ' • .» « f!t . 

Sßon felbjl fließt auß biefem allen , ■ bag , 
fo Hel perpenblfel auf bera 2 )lameter, eben 
fo Hel SWuß benfbar feie« , welebe alfo eben 
fo Hel mlttle proportional * hinten norffeHen 
linnen. £)le jwei Segmente beß getrennten 
£Mameterß, ae, unb cl, erbalten aber beßtmmte 
terbnifcbe 2lußbrucfe , welche fortbin anbaltenb 
»orlommen werben. 

£>aß etfte, ne, beißt ber Stnuß bera 
fuß, ober Duer*©inuß. 

* ' * < «« .« « ß 

Stoß zweite aber el wirb fentbetifcb gebad&t, 
aiß ec >fi cl;» unb außgebrfitft : cofin ♦{* rad. f 
1 Her : alß bie Summe , ble auß bem (So* 
ffnuß unb Sftabluß behebt. &er Goftnuß 
(auch Sin, complemenri) nimmt allemal ben Stefl 
beß 23 ogenß ein, ber über bem Scheitel* punct 
pon c, ober non k ficb enbiget, um 90 ©rabe 
2tt ergangen, 

9 lur ber Seichen • 2lußbrucf ijf baber »er# 
febieben , wenn ble proportlonß * gormel , ' 
ae ; de ^ de * d unß iejt fo Hel beißt i 

;J 2)er 





Die 




25er ©lnu$ iffc 
ble Mittel* proportionale 
jtt>lft&en betn ©lnul*93erfuö, unb ber ©umntebelt 
GoftnuS u, SKabiuö ; S. V: Sin s Sin : (Cos*r), 

2llfo (Sin,)» s=s • S.V. (Cos.*,r) 
unb Sin. = y-S. V» (Cos.*r) 

2Benn man aber be$ Quer* @lnu$ gar nldjt 
ermähnen will , fo lä$t ftd) , ba er , alfr 
«e =: ac — ec, b, f* al$ r — coi, ber vierten , 
Slflur getnä$, erfdjelnt, für Ibn auch feien: 

25le 25lfferenj be$ SlabluS unb Goftnuö ; Senl* ' *v 
nadb aber bte obige' Proportion^ * gormel auc& 
fo au^br liefen : 

25er ©ftiuS ifl 
ble Mittel »proportionale 
awlfdben ber 25ifferenj be8 StabiuS unb <£of?« 
nud (r — co») , unb ber Summe be6 SRabiu# 
unb ßofinuS (r <%> cor). Qfcer nedb fftrjer: 

. ble tnfttl. Proport* irctfeben ber 25lfferenj unb 
©umnie be$ SRabiuS. unb ßofüiud ; «jo fuc 
ae : de s de : el bann gefeit »firbe : 
r — cos ; Sin. ^ Sin. : r cos, 

25aä Probuct ber mlttlern unb oufern ©Ile« 
ber gäbe ba:* 
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(Sin)* zZ r— coj. r*fcos. zz r*.— cos» 

ölfo Sin =3 V" (t 1 — cos»)i 
wofür ober, b« für ben SKabtuS immer 1 g u 
fc^t 31t werben pflegt, and) wenn er intern 
spotenjen, r», ri u. f. f. in SRetbnung oorfommt, 
ber Sluibrucf gew&bnlicber Ijt: 

(Sin)» ober Sin. qu. ZZ 1 — cos»; alfo 
Sin, zz y (i — co**) 

£)urcf) eine fefyr le lebte Umbrebung ermüdet 
bleröu# ble formet: Sin 2 HE* co** — 1, wo 
eben bfefeö 1 ein Üunbrat, z: r* »orfleßr. 

< 5 ben fo leiebt fTteüt bierau« bie gortnel 
für baö Duabrflt beü (£oftnu$ : 1— Sin»=; cos*; 
oueb r* — Sin2. ^ olglicb für ben (Softnu« (un* 
quobrirt) J cosin zz y ( 1 — * Sin* ) ober 
V (r* — Sin»); wooon aber ba$ nab«* weit« 
unten wfommen wirb, 

SKa# 



*) ttBenn bie «itcötion trirFlicb oorgettommen rcirb* 
fo erhält man in bem sans « au« gefegten Drobuet 
ein rofttioei (r.cos) unb ein negative^/ »elc&e 
. fiel) natürlich bann beben r fo baf bie obige @rbfe 
' bleibt. 9le&mlic&/ 

** ij« (r. co») — • ( t , co») — • cot* ift ss t* — cos*« 
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SWonnement 

5 « §♦ i unb 2 ♦ 

es berbleut wo! einige« «ttaebbenfen, rote 
wett etwa blo« öftere 2lnjubt ben SJttenfcben auf . 
tu Ueberjeugung ffiljren fonnte, baßjeber tytt» 
penblfel ober @lnu« ble jutreffenbe SÖ?lttel**pro» 
portlonale jwtfcben ben $wel £betlen eine« gege« 
benen Ärel« * Durcbmejfer«, ble wir nun blnlang* 

\ lieb fennen, fei ? <J« Ijl mi>gllcb> baß ber erfte 
SJerfucb mlttl, $)rop, Slnlen au ftnben, ungeteilt 
würbe, ohne fogleldb eine $rel«*3etcbnuug $u j)fil» 
fe $u rufen, unb ohne an einen Dlameter au ben« 
len. Die mlttl, iprop. Slnle ijt ja febon jwf» 
ftben jwo ftmpeln Slnlen , ec unb cl oorban» 
ben , wenn eine brltte de bajrolieben blnclnge* 

baebt wirb, welche ftber ble ___ i 

# f letne um eine gewiffe d- c 

' Singe beroorragt, unb ge» • e . 

gen ble grbfere, cl, um eine gerofflfe Singe 

juriicfjlebt; 

' / 

(U fan mancher blefe mittlere fo lange 
abgefitrjt, unb wleber perlingert hoben , bl« 
e« ibm glficfte, * Hjr geb&rlge« SWaa« pt 
weiterem ©ebraueb I» ftnben, Slber blefee 

empp» 
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empprlfche 8Beg ijl woljl fe^r unftdjer mtb 
mühfeellg guglclc^. SEBer 3Rufe feat , mag 53er« 
fucfce beSfallS anjMen I — SBtr habest 
ben $xei$, unb feljen, wie leicht er bte ©rbfe 
ber 9D?lttelproportionale anglbt unb mit welcher 
©d&arfe fte beßlmmt. ©chon lange uoe 
©ufllbeS gelten tante man bie tyebcl oorfc&la« 
genbe 9ßort&elle. Slber auch babel lagt ftd) 
fragen: wie weit bringt mol blo$ wleber&olte 
Slnfchaaung, unb etwa uon anbern Slnldffen 
her geübtes SlugenntaaS 53ermut&ung — ©lau« 
ben — ober gewltfe ©inftc&t oon ben 23efilm» 

• mungen beS ^erpenblfels jur mlttlern prop«. 
©rbfe, ober ton ber ©fgenfchaft eines jeben @1« 
nuS t blefe ©rbfe bavjujMen, beroor ? ♦ 
©$ Ift ein bemütblgenber ©ebanje für ben auf 
feine feine ©ittne fo floljen SSKenfdjen, baf 

* ftler unb anbevwartS unfre ©tnnllcbfelt fo un« 
jurelc&enb 1(1, baß gerabe t&r fcharfjter £befl, 
bte ©eb*$raft/ hier fo leicht Irre fü&ret, unb 
fo fchwanfenb entfc&elbet, ja baß fte, ftch felbjl 

• uberlaßen, nicht einmal mit ber beftlmmten 
©cbajung uon bret bis t>fer Stalen fertig wer« 
ben fann , wenn man nicht eine untlr ble anbre 
gefUffentlUh uerbirgt, alfo gar bem Sluge ent« 

tüdft, 
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rfidft, (unb fo gerabe gegen ben eben gefchäf* 
tlgen ©Um felbd glelchfam einen SRaub begeht ; ) 
b. h. bloS burch ^ongruenj / unb ©ecfen ober 
Uebertragen, ble Sßcrglelchung befbrbert, unb 
er(l baburcb dcbre HluSfpröche über <ßroporti* 
onen mb glich macht* HBard nicht bie ©ln* 
heit ber Xluie, de, ln jwel ©relecfen, »eiche 
fonberllch oben , 319. a. unfer (SrtenntnlS h er» 
»erbrachte ?• HBtr dettten hierauf ble ©re leefe 
herauf ; aber bie 93 eblngung blieb för und 
fortan wefentlich : fie feien ähnlich, in fo ferne 
jene Stnie, de, burch HluSfejung an einen an« 
bern ©rr nichts t>on ber ©rbfe oerloren haben 
bfirfe, ble de alö <per»enbl!el hatte; unb fo, 
als dch felbd gleich fed^angenonmmt, warb fie 
. im f leinen ©relecf ÄatbetuS , im grbfern ^öafi'ö. 

@ben fo half in bem beweis ber gleichen HB i ns 
lei ooraftgltch *er gemeinfchaftltche in a 
unb ln 1 wefentUch aus ; (ln ber HJordettung, 
glg. 3. war r =5 1, einer unb berfelbe auf einer 
©teile.) ©a jwingt benn wieber bloS ble € i n- 
heit ber SUtfdbauung Zubilligung ab , unb erd# 
wenn blefelbe »orgängig als Sßeblngung äuge* 
nommen Id, lommt man mit ZufammendeUung 
unb anSgefejtem ©egenelnanberhalten fort. — 

85 ©le . • 
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©ie notbwenblge 8lner!entnlS ber UcberelnFunfC 
elne6 jeben rechten 2BinFelS mit jebem an« 
bern rechten, beruht weiter ebenfalls bloö auf@on« 
gruenj , unb ©eefung. ©aber unfer obiger 
SBemelS bei ben Sßtnfeln n =3 m eben barauf 
hinaus lief. Unb fo tfujt ft# ble ©icherbelt 
geometrlfcher Sbentität Immer auf 23efd)räns 
Jungen beS SlugeS auf einen unb beufelben 
eingenommenen ober gezeichneten SRaum. —* 
(SS ift ein bemutbigenber ©ebanfe, ich roieber» 
hole baS 2Bort, aber eS ifl ^Babrbelt , biegetn* 
beit unfrer ©tnultchfelt trägt hier Feinen 9?u&ra 
baeon; Srigonomctrie zeugt auf jebem 23latt ^ 
mit jebem Ihrer S3emetfe , wie menig mir uns 
auf bte (Schärfe beS befteS 2iugeS oerlaffca 
fonnen ; fte beugt ben (Stolz beS cultiolrtefren 
©efüblS; bann fte macht auS, unb bringt tnS 
reine, maS unmittelbare Sinfchauung nergebenS 
bin unb ber menbet , unb in bunller Uube» 

t • * * - 

fllmmtbelt liegen läSt. SBßenn mir ber SIuS* 
.bruef nicht z« typifch ober gar zu mnfiifch tläu# 
ge, fo mürbe ich mol fagen fbnnen: „©a$ 

Sluge a b n b e t bioS, mo ber SJerfianb erfennt ; “ 
©elbfi, mo fchon ©emifjbelt. »orbanben, unb 
Zubilligung non ber ©leichbeit ober SU’bnUcto* 

(eit 
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fettgewlffer Spuren abgenbtfgt tfr, bö öd* 
weilt ber SSItcC oft noch mit Zweifeln, unb will 
ftch manchmal lange nicht beliebigen* (5irt 
©eifpiel glebt manche Dehnung ber gwet fiel* 
nern Quabrate gum Du. ber ^ypotenufe, wo 
manche^ 3luge eS fd)on gewagt hat, ein Split* 
ter • dichter — an ber (5rftribung beS grofeit 
«PöthagoraS gu werben. Siber ungahlige Set* 
fpieie wirb ftch jeher greunb ber SDfatbematif 
felbjt geben tbnnen; bann eS werben jebem hie« 
bei gar leicht bie taufanb SSebenflichfelten unb 
Slnfiänbe erinnerlich fepn, welche fonberlich baS 
©tubiurn ber Geometrie erfchweren, bie 3bge® 
rungen aufgeforberter 33el(tlmmung, bie unati* 
genehme ©uSpenfionen , wenn ber Sehrer (auf 
bemÄatheber ober im 33ucb) bereits breijt öon 
guoerlägig* intuitioer Uebergeugung fprach, unb 
gar bie «JK&glld)f eit beS gertngjien SLBt* 
berfpruchS hei bem unb jenem Söeweife leug* 
«ete. . . ♦ • < ‘ t 

t 

©Überholte Slnfcpauung berfelben Slnlen 
macht’S alfo nicht äuS ! £)aS Sluge führt gu 
feinen gebelhlichen Schlüffen, wenn nichts wei* 
ter öorgenotnmen wirb, ©amlt affo ber «per* 

23 2 penblfel, 
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penblfel , unb najhber burch ©ubftltutlon ber 

©lnu$, bad *}>räblfat erhalte, er fei mittlere 

tprop. ©rbfe , fo muö «18 J?aupt » (Svforbernlft 

geometrlfche • donftructlon behilflich fepn* 

JDenn webet bet begriff ber (entrechten £tnie # 

noch be$ ©jtauS an (Ich , noch ber jwei ©eg* 

mente, erjeugt ie bie (Srfenntnlft biefet Quält# 

tat \ £)a muft man bemnach & b e r ben begriff 

htnauö geben , bte gebaute fitnie in Verblnbung 

' mit gerotfifen anbern Belehnungen (teilen, fte ald 

wefentllchen £b«U jweler ober breler anbrer 

©eftalten ««bringen , unb fo au »erfchlebenm 

Vergleichungen erft gefehlt machen, *) inbem 

man neue Vejiebungen erft erjeugt hat* 

, 2Ufo gelangen »Ir bloß burch ©pntbeftö 

ju ber SrfenntnlS ber gebachten fcigenfehaft, 

bte wir an iebem «Perpenblfel auf einem Dlame* 

ter, unb an jebem ©inuö, prdblctren \ unb 

worauf wir bemndchft / wieberum fontbettfeh, 

au anbern 23emerf ungen fortröefen. . ’ 

■ Sri* 

•) ©4$ i(i b a $ i ’ntcineö spebänfenl , t va$ #trr 
$rof. Bant fpntbetifc&e Gonjiruction ber 
Be griffe nennt/ welchen bie anfebauungen tut 
‘ Kaum felbff mretyonbiten, , . 
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Xrlgonometrlfß * genommen, erhielten Me 
$»et (Segmente be« ©lameter« nur «nbre 91«* 
men, wie «uß ber 9>erpenblfel felbft, ©le 
Einheit be«.23ewugtfepn« alfo, b'ög eS ble* 
felben Äinlen noß feien, berec^ttgte $u bem 
©ßlug: „©er ©Inu« fei ble mittlere <)3r. ®r. 
$wlfßen bem ©ln. Berf. unb ber ©imune be« 
StabtuS unb Eoftnu« ; " ln bem ja blofer Ba* 
men« * 2lu«brudP an einem ©egenflanb be« s 2lu* 
ge« felbft nfßt« anbern fann. ©le folgeube 
2lu«britdfe, ba ffir ae, ober fftr ben 
©ln, Berf. gefejt whb : rad—cos, (ble ©!{?♦ 
be« 9t. u. Eo«.) 

unb fftr ba« grbfere ©egment cl» 

1 ble ©umme be« 9tab. u. Eo«. rad^coi. 
bejleben ftß ebenfalls «uf Einheit ber Qln* 
fßauung, unb auf allerwdrt« uovfcanbene fpn» 
thetlfße Einheit be« Bewu0tfcpn«. ©lue 
fdbneUe Erinnerung , ln weißen gunctlonen 
blefe Slnlen ln «nbern 5?lnfißten gebraußt wer* 
ben , tritt «Uernal urfprftngltß habet tin , unb 
peranla0t ble eben erwähnte Benennungen, för 
weiße man allerblng« eine gewljfe Borllebe 
fcor ben allgemeinen ©Ignaturen, ae, ei, u. f, w, 
ln jtß empfmbet, well ftß mehr höbet benfen 

B 3 Xtox, 




lädt, unb ber ge|cbäftlge ©f$ bed ©enfcben 
gar balb neue baraud mbglicbe Kombinationen 
»ermutbet, auch ftcb wlrflich weiterhin folc^c 
baraud glöcfllcb nerfchaft. ♦ , . < 

©ad ftcb ferner bterftber noch fagen liefe, 
fei auf einige Sßäfonnementd über etliche ber 
nächftfolgenben Xbeorente soerfpart* — , ©Ir 
»ollen $u etner Vorftellung nun fortfcbrelten , 
and ber wir erleben werben , bag ber ©inud 
nicht blöd ald ©tttel* ^)rop, im Äreld $t* 
betrachten fei, 

• • * 

. ' § 3 . 

Kd erhellet aud obigem wohl hinlänglich an* 
ter anbern fo biel, bajj ber Stabiud in einem 
Äreld, unb jeher gezeichnete ©inud in bemfel* 
ben fonberlich in Vergleichung fommen. ©ann 
man jeben gegebenen ©Inud auf ben jpa Ibs 
©effer legt, fo beft er ihn iuoerläftg nlemald 
ganz , (falld er nicht oertlfal über c ftebt , b. b. 
©inud totud Ifh) ©teilt man ftcb bann auf 
bem i?alb » ©efier eine gewiflfe ©enge gleicher 
Sbelle etngejelchnet, (marfirt) t>or, wie bann 
wüvfllcb berfelbe =; 10,000000, ober ald in 

10 
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to SDNttton • £hell(h« aerfailbar, aorgefhllt 
wirb, fo wirb letchteracbt lieh faber aufgetragene 
n, in $eban!en barftbergelegte SlnuS eine ge* 
wlfje bcjltmmte SDtcnge btefer Xbelld)en be* 
dm, unb alfo burd) (Songruena auf ber Stelle, 
wo er liegt, ftch felbft beftlmmen, Decft er al* 
fo ben 9cablu6 nur aur Reifte, fo wirb er 
5,oooo©oo folcher S,^eild&cn unter fleh fallen, 
Da$ ifl fet)r ftmpel etnjufeben, 2lber, man mag 
ibn nun, als ^erpenblfel/ ober als SinuS be* 
trachten , fo ijt er , wie wir wlfien / in jebern 
gafl auch bie Reifte cl* *'8 ? 

ner Sehne, welcher noth* 
wenbfg ein gerolfier 25o» y 
gen im ÄrelS correSpom / A 

blrt. ♦. StBle groß wirb 4« -^-c I 

tiefer SSogen ber ganzen \ jS J 

Sehne , (Fig, 5 bö, d f / 

genannt,) fepn? Dlefe 

grage l(t febr natürlld), fte fegt weiter nichts, * 
«IS eine . zweite hlemlt eingetretene ©erglel* 
*djung, »orauS. Der gebachte 93ogen Aber ber 
©horbe, ( b. h» Aber bem boppeltgeaeldbneten 
SlnuS ,) muS ja ein StudE beS ÄrelfeS fepn ; 
alfo fommt ba abermals ein £h*lf gegen ein 

85 4 ©an* 
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©anze« in SBetradbt* 2 >lefe$ ©anje »Irb be* 
fanntllcb, aB s 360 ©rgbe, folglich ebenfalls 
fpntbetlfch gebaut; alfo mu$ jeher einzeln* 

25ogen bagegen, «16 ein ge»lf[e$ gragment, 

( aB 3<U =3 ~° allgemein ) norfieHbar femu 

9lun ijt au^ben Slnfangflgrünben eines jeben geo# 
metrlfch/n £ebrt>ortrag$ notortfd) , baß ieber @ir* 
fei, burch fech$ gleite ©Infcbnltte abgetbetlt, 
fech$ 23ogen barflelle, beren ©ebnen alle gera# 
be bem 5)alb » Keffer be$ (SirfeB gleich finb, 
unb umgefebrt, baß jeher ÄreW burch Umtragung 
• feines #alb * SDiefierS innerhalb ber 9>erfp^erte^ 
eben ln fecb$ gleiche Zf)e\h verfällt werbe; 

alfo muß ja »obl ber S3ogcn, 6 o° 

ber (Sbo.rbe, df, bie wir aB unfern boppeltge* 
zeichneten ©InuS fennen, cotreSpenbiren. 83er# 
fährt man nun enbllch regreSf» , unb balbfrt 
blefe ^botbe, b«lblrt aber auch baS SßiaaS beS 
SSogenS non 60 ©r. mit, benft.alfo zugleich 
auch ben ©InuS nur »ieber einfach (aB «per# 

»enblfel auf einer ©eite bloS, »le er anfangs 

gegeben »ar, ~ -J r,) gezeichnet , fo fommen 

notwenblg bie ©fetchungen heraus ; 

\ ' ■ 

, ' ' 

/ 

✓ 
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-df ss de =3 - sä 20 =s bent ©in. ~ 

% £ 2 : 

ob«, mit SBorten auggebruft, (elgt blegolge: 

f t,Der ©lnu$ uon 30 ©toben ifl ber Reifte 

heg SKabiuä jeberjelt gleld^uadjten , unb umge* 

fe(rt : ~ r ss Sin. 30° 5 2 Bell ober r fehlest, 
2 / 

(in bfterö = 1 genommen wirb, fo ftnbet 
man (äuftg bloS gefejt: Sin. 30 =3 
9 tac( Soraugfejung blefe* bcflimmten §allg 
wirb wobl bie Definition heg ©tnu«, 
ble ble furjejle Ml/ unb 3Infängern fo oft ntcfet 
besagen will, einleud)tenb genug fepn: „baß 
ein ©inug ble (albe @e(uc heg hoppelten 33 o/ 
geng burc&aug fep.“ 

eorollar. SJlan !ann jeben ©InuS, al$ 
ba$ 4te ©lieb einer geometr. Proportion be* 
trachten, unb, ln einem gewiffen 93 erflanb, einen 
Quotienten (elfen, einer unfrer erflett 
ÜÄat(ematlfer Deutfölonbg , Sperr prof. Älfis 
gel |u #aHe, bringt fe(r barauf, blefen Slug« 
brucf me(r in ©(ren $u (alten, unb bfterg ant 
juwenben, alg gewb(nlic( gefc(ie(t» gö i|l 
atterbingg an bem, baß habet ble «öerbaltniffe 

S 5 5 ' zweier 
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|wef er SSbflen , ({er df, unb ad, einer ganjen 
unb einer (alben. ßborbe, unb bie Serbdltniffe 
beS ©InuS totuS $u einem bejtimmten £(eif 
beffelben, welchem ber Sogen, ad, correSpon» 
blrt, wefentllch in (Erwägung fommen, unb 
baß i(re ^ufanntienorbnung fe auSfallen rauS: 
df • ds s *>t*««**t* 



df : de 




Sin. tot : Sin. 30 * ^ t : I—L32.* 

Sin, tot. ’ v 
Ch. 6o° , 

Chord. 6o° ; — - — =J I : 7; 

i»orau$ benn auch wo! baS ^räblfat eines 
$3ruchS , welchen man jebem ©inuS beijule* 
gen pflegt, perftanblid) wirb, eben weil man 
t(n, grapblfch, als ein ©tucf beS #alb»2DfefferS, 
«nb arit(metlfd) , als eine abgertffene 3al ber 
§rofen Bat« @r*ofe eben beffelben, b. i. als grag* 
ment oon 10 Millionen, anfe&en fann. 



sfJlfln (tobet hier (toter bem ©leichungS* 
Reichen ju bem «rften Ser(dltuiS (df: da) 
<pfmctc(en gejeichnet ; £>er 9>laj Ift gefllffent* 
Kd) leer gelaffen , mell bie Sbgen ,• df unb 
da, als ungleichartige ©rfcfen, gegen gerabe £{• 

ulen 
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»len feine befilmnite SSerglelchung, wie $n einer 
^Proportion geh&rt , 'ertragen ober julaffen. 
S 5 &gen geben gunächft bte HBInfel an , bereu 
fOZaaö fie abgeben, ble SBlnfel aber hn&tn, ln 
«Inem gewlfien ©Inn , mit ©ebnen gar nicht* 
3u tfcun, *) unb ln blefer 9 t&cfftcht auch nicht 
mit balblrten ©ebnen, ober ©lnu$, unb Kerpen* 
hlfeln, Dagegen macht ba* söerbiltnl* be* 
Sjalbm. juni ©Inuä , al$ gerab » linierte Sange 
quantitativ erwogen, ben Quotienten ober ben 
^ ruc ^' 57 ' weither eben jeberjelt bei 
ben oorllegenben (Erörterungen ln grage bor* 
fontmt. 

SKa# 



*) 3<b behalte beit atu^brucE bei / beffen jtcb ber . 
fcbarfftitnigeDiecenfeiit ber Bafeboroifcben ©runb* 
ffiie b. r. mtl), im 9ten ©tuet her ©inlett. 
gut matbem. Bücbetf. f. 3«. bebient bat. 
Bafbto» gebrauchte beit al$ unabäquat gerügten 
Staebrucf: „Der ©inu« eine« SBinfel« fei bie 
halbe ©ebne be$ hoppelten fBinfele,“ — 3« 

bem folgenben Stäfonn. werte ich noch einige« 
iu reol nicht äberfttüffiger Beleuchtung hinüber 
betbringett. 




I 



/ 

, SUflfonncnunt 

J“ §• 3' 

Der ©teilen ftnb unjäbllfc; »leie, In weU 
eben ber ©Ina« (nach §. i unb 2 .) al« Mittel* 
proportionale (tc^ bgrfteUt. 

Unter allen btefen ftnb nur $wo auf bera 
SMameter, (recht« unb llnf«,) ln welkem et 
at« Reifte be« Stablu« erfchelnt, unb , wenn 
inan ben Söllcf nur auf einen Sftablu« heftet, 
unb benfelben Im 2lct be« (ShMbemDurchfcbnltt« 
benft, Ifl« nur eine elnjlge ©teile ln jebem 
jugeb&rlgen jfrel« , tnber ber@lnu« :=: Ir ijt, 

3 n §. i unb a hatten »Ir ganj anbre 95 e# 
Ziehungen un« jum 2 ltigenmerl genommen, al« 
ble ftnb, welche un« §♦ 3 befebaftigen, #Ur 
»ergafen wir ganj ber ijlnftcbt , ba« bet 
©tnu« al« «mittels Proportionale geachtet »er* 
ben tonne ; #ter warb er nun nur al« 2 te« 
-unb 4 te« ©lieb einer geonu Proportion brauch* 
bar, bort faben wir ihn immer al« 2 unb 
3 te« in ber Glitte, 

. &ort 
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T> o r t betratbteten wir bloS ben £urd)* - 
ttteffer ln ber Stategorte ber SlUbelt ober So« 
talttat, wenn gleich oft f*)ntf>ctlfc^, als au$ 
bret ©tücfen beflebenb : (Sin. verf. * cos 4« rad), 
imb bezogen bie ©ri>fe beS ©inuS immer öuf 
ben Durcbmeffcr, ald auf ein Xotum. 

Sp l e r beuten wir ben Sftabiud ln ber £a* 
tegorle ber 2IUbeit, unb beheben bie ginge beS 
sperpenbtfelS auf Ujn; er 1(1 und glelcbfatn re* 
gulatioeS ^tlnclp , oon welkem wir audgeben. 
©eine 2infd)auung, unter ben S 8 er(lanbS * 23e« 
griff ber Quantität fubfumlrt , unb bcmnic&fi 
bnrd) eine fefte 3 al befiimmt, giebt SDlaaSunb 
£lel jur ^ßerglelcbung für ben eben barauf»biu 
bejogenen ©itutS, er mag im ÄteiS (leben, wo 
er will j 23el CQmpIiditcn 5IuSfpabungen bl*r« 
»ber alfo junacbjl wol ffir be n t ^ber Jelb(l 
nur bolbfo groß, als ber vegulirenbe StabtuS i(f« 

' £)enn bie ©Reibung eines ©egenjlanbS ^ut 
* Reifte ijl für ben menftfoUcfoen 2 Jer(lanb ubew 
all, wo ff)«t SDiaaS u. Quantität befdbaftfgen, ' 
ber.letcbtefie SRegrefiuS. — 2lberlaSt eS und ja 
ntcbt auS ber $fd)t laßen, baß bei jeber Big*« 
natur, bie ba beiSt Sin. 30 °, ober Sin. n°, bie 
. ■ : SRela* 
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«Relation auf ein jwelte« äjaupt * £>bject *tu 
fielt Hege, welche« wir, al« ©rbfe, ebenfalls 
In ber Kategorie ber 2 lllbelt benfen, nebrn* 
liefe auf ben $ r e 1 «, befien Totalität fontfeetlfcfe 
nU = 360 ©r, eorg'efieHt wirb. (£r lägt ftefe 
burefe anelnanbergefejte 93 ogen »rogrefftb con» 
ftrulren ; ftnb tiefe f 0 gleich, bag ble barunter 
gefpantite ©ebne jebe«mal ben SKablu« be& 
greife« felbft abgeben fantt, ober, wenn etwa 
feie unb ba eine ln ;3dcfenung nicht auggebr&ft 
wäre , (auefe wenn fte gar aüe fehlten ,) • bafl 
feer ^albmeffer be« Ärelfe« nur entlefent wer* 
ben b&rfte , um fie anjufejen , (fubtenfas in 
feribere,) fo l(i ba allerblng« ein fefte« 53 er* 
feä.ltnl«, auch bei jebent ©Inu«, b. fe. bei je* 
ber fealbeu ©ebne, welcfeer ein gewtjfer 25 o* 
gen correSponblrt , eben fo ftefeer oorfeanben, ; 
unb mlHe&em ©Inu« wirb ein gerolfie« grag* 
ment twÄ' 360 gefejt, welche« bei 6 »bget« 
eine Slata »on 60, unb bet 12 23 &gcn t>on 3a 
©raben befafien mu«. ♦ ♦ ♦ . . 

iefe fm SInfang meine« matfeem. ©tubU 
um« ben fetebel ftefe burefefreujenben Sbeen* 
Sljfoclattonen 1 $iemlicfe unbelefert, öfter« nach* 

baefete# 

1 ' < 
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tou&te, fo wollte ei mld) faft immer bebunfen t 
i) baß bet burcbgebenbß gebräuchliche 2luß* 

- brutf, Sin. 30V Sill, n° u, f. w. Wirfllch ble 
33erglelchu»g zweier ungleichartigen ©rbfen Itv 
bolöire, , 

k'Jl Jl r ^ f ‘ + * - I > 

{ ., &ag bei junebmenben ©ebnen, u. hal- 
ben ©ebnen fich aüerblngö auch an ble ©rbfe ^ 
ber' SÖlnfel gebenfen lafle , welche ben 25bgen 
ber ©ebnen, pgb halben «Bbgen ber halben 
©ebnen sugeb&ren, unb bag biefe Sfbeen* (Kom- 
bination eben feine fo arge Äejerel fepn burfte, 

3# iwrglld) einige ©teilen ln ben 

tfäjfnerlfch'en SBerfen, j. ». «. 22 feiner @eom, 

, Int 7teu S«f. wo ble üftenge t>on HBlnfeln unb 
ble 9J?enffc ton jugebbrlgen 95ogen* (graben 
^r «ßerglelcbung gegen elnanbergejMt , unb 
habet geäufert wirb; „Zai feie ein $«a, bag 
baß 9J?aaß einer ©acbe nicht mit Ibr non el* 
nerlel 2lr t fei,. unb nicht in Ibr enthalten 
fehlt fbitne; aber Ibr hoch proportlonlvt fei; 
eben fo pflege man »ege burch Seit ju mef* 

fen , unb in anbern gälten $u uetfaren.“ 

/ ' • 

f'f* -/ 

ln ^m. ^of» ^teb. ©chuljenß Zar» 

fteüung ber Güten* feiner Haralden . Theorie 

f. 43* 
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f. 43. 44. fanb ich benfelben ©ebanFen, ba§ 
ber erwähnt* ©ebraucb beS Ungleichartigen für 
Äunbige in SDlatbematiF nichts aufallenbeS mtf)t 
an ftd ) habe. 

2 lucb in S) r. *prof, Flügels anal. Xrigo* 
mun. laS ldj : ,» £er ©InuS eine« SBlnFelS fcl 
btc (>albe (ü&orbe beS hoppelten SEBlnFelSI unb 

\ * m , 

ba ble ©cometrie bte ©etten beS regulären 
SlerefS, $ünf unb ©ccbSeFS liefere, fo (eien 
bercn ^elften bie ©InuS ber falben SentrU 
SDinfef. ♦ ♦ . . (Sa». I §.' Vn.) *" *\ ' 

£UefeS fllmmte bann, , wie eS mir fehlen, 
allerbingS nicht recht mit bem, waS oben im 
9 luSgang beS §. 3 jlebt, noch mit ber SSafebo* 
wifchen Sftüge überein? . ,> 

Sei wieberboltem DtadbbenFen Fommt matt 
aber gar balb bureb folgenbe SSRittelbegriffe, 
meines SracbtenS , 4 )bütg InS reine : SRatt 

»ergleicbt ©ebne unb £alb * SRefler, als 
£ 3 nge unb als man »ergletcbt 95 o» 

gen , unb UtnFreiS ; man nerglelcbt Soge« 
unb £effnung beS aBinFelS, unb man Fann 
ftcbS nicht erwehren, ba jeber Sogen nur 
eine gewlffe ©ebne, unb umgemanbt, jebe 

©ebne 
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©e&ne not eine« gewlffen 95ogeub«t, au# 95 o* 
gen unb @ebne, *u »ergleltbeiu , s 

Slber man geratb gan|,oaS bem regten 
©lelf , unb ble Sßerglelcbung wlrbbWlg« un« 
(# 1 * 11 #, 

. 0 wenn man ble &albe €>ebne, (de =s *df) 
mit bet ©*b»< perwet&felt > welche?## unter 
bem SSogen; da , «IS beffen gaua« €borbe, 
Theben lägt, unb welche natürlich, immer län* 
get l|t, a|S de;;: V v : • 5 , ■?;. *.4 

4 2) 9 Benn man baber, j. 95 . ln bet obigen 

Proportion, C f. 26) es für einerlei hält* flott 

Chord, 60 0 - , ben 0 ußbtrudP fo $u 

i * *3 7 *% «• & •• S 

* 4 m . # }. » * • . } 

fejen: Chord. 6o° ; Ch. 30° , .welebeS niemals 
nergbnnt fe»n fann, well eine balWrtt Gborbe 1 
t>on 120 ©r. Immer ja furjer feg» muS , «IS 
eine non 60 ©raben, ba fte, als Perpen* 
b Ile l, auf ben SRabluS fällt, • bagegen bfe SU 
nie, welche, <#* 9«« 3« fffh*» e, untee bem 
föogen non 6o° blnläuft, Immer gu 93 tlbung 
eines fptgen SßlnlelS ft# neigt, auch tu 0 »«f 
brlrung iebergeit ble #ppotemife abglebt,.. u?b 

blagegen ble anbre (~^df) nur als Ä«t&ctuS 
, <5 erfcbeintr 
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erföelnt* * $er Sogen an ber Peripherie 31t 
ber ©ebne, welche man Ch t 30° bejeichnet, 
Ifl freilich ^ in ©raben abgejäblt, unb ffirß 
Singe , fo groß , alß ber Sogen ber Peripherie, 

welchen man ft<h bet ber@(gnatur — ■ ° ~ ° sränao» 

<■ . i .£ . 

in ©raben, torjuftellen bat; aber eß l(t ja 
hauptfäcblich unb primario non ber gcrabett 
• protenftoen Singe , unb beren SWeffung nach bem 
Stabluß, bie Siebe, unb non bem Slußwurf in 
3algrbfe, ber Sejtimmung beß (extern gemäß. 
SJtan perglelcht alfo (3tenß) gan* unb gar mm 
ftblcflitb, wenn man bie gunbamentaUSejlebung 
auf jwo |anj »erfcbtebene ©tnbetten oergißt, 
ober »erwechfeit , ton welchen bie eine ber 
Itmtretß, bie anbre ber SJtabluß l(i. Stur 
auf jene weifen bte ©rabe ber SBbgen, alß 
Fragmente oon 360 bin, auf blefe aber bie ©U 
«uß alß Fragmente oon 10 SM. (4tenß) wenn 
man ftch tnblich mit bem ©ebanfen trägt: »2BelI 
In bem Sogen oon 1 biß 90 ©raben (oon • 
biß h, glg, 4.) Der 9 taum welchen 3. 25 . 
bte porbern 4 ©r. «innebmen, fo groß, alß ber 
fft welchen 86—90 elnnebmen , fo werbe ftch’ß 
mit ben ©fnuffen eben fo oerbalten, unb alfo 

wenn 
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wenn ber ©InuS, als <perpenblfel »orne, »ob 
i auS, »on ber Stenge bet SRäumcben (»on 
io Slitt.) 3* S. über der, gegen bern Gentrum 
|ti, gerüeft wäre, unb bamit einen gewlffen 
Sogen (»on i° ♦ . ♦ bin) $urücf gelegt hätte, 
fo würbe betn neb milchen 5Beg, borijontal . 
hin, nabe am Gentrum gebaut, noch ein eben 
fo grofer Sogen entfpreeben, (correSponblren,) 
oben nabe an h , wie »orne an a.“ — 3) lefe 
Sorflellung , bie beinabe jeben Anfänger plagt, 
«nb oerirrt, Ift grunb* falfdb* 23er lejtere 
Sogen ijl ja tmroer »lei Heiner, als ber er« 
flere; Gin SRudP beS 9>erpenbtfelS über 4 ÜRIU. 
^belieben »orne bet a, beträgt weit tnebr oben 
am Sogen , als ein gleicher SRucf über 4 SSJIttt. 
SbeUtben, nab amSinuS totuS. S?an aelcpne 
ftcb nur felber einen (ber beutlicben Glnftcpt 
»egen, etwas grofen) jjalbfrelS, liebe auf 
befen SRabluS 9>erpenblfel tn gleichen 2lb« 
ftänben, (etwa nur 4 ober 8 ©inuS,) unb 
febe bann auf bie Sogen bin. • ♦ 

Sur eine geringe Slufmerffamfeft wirb jeben 
gur Ueberjeugung bringen, baß matt ftcb einen 
gan| unb gar »erwerfltcpen Erugfcbluß erlaubt 
habe; unb baß es baber auch im weitern Ser« 

G 2 folg 
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folg beß ©ebanfenß, ganj Irrig fei, toenn matt 
ft# 93 . Die Proportion alß re#tmdftg ein« 
bUbet : Sin. go° : Sin. 4S* s 5 ÜRlH : 746666, 
©onft müßte ja au# eben fo gültig bte pro« 
portion fepn, 

/ Sin. 30° : Sin. 6o° 5 SD^lff. : loSÄltf* 

mel#eß bo# offenbar nicht fepn fann? inbem 
wir ja f#on mißen , baß nur bem ©in. »on 
90 ©r. ober bem ©inuß totuß s t, btefe ©r&fe 
pon 10 SDlltt* jufomme. ♦ . . 

: . „ ' . . . 

9 lnjlatt baß SRdfonnement bl« weiter f ort » 
jufejen , moju no# ©toff genug mdr t, laßt 
unß lieber foglei# unfer Slugenmerf auf ben 
fpecteßen gatt tieferen , n> l e bann mtrili# ber 
fo eben angeführte ©inuß 00045°, ri#tig auf« 
cafculirt »etbe? t-V, 

4 - 

&ur# bie ©eite beß ©e#ßetfß , feie bem 
Sftabluß immer glei# iß, batten mir leicht, b<t 
mir fie alß ©ebne, unb bann alß halbe ©ebne 
betra#tet batten, ben ©Inuß 3 Ir gefunbett. 
9 lun fei jur ©ebne bie ©blte eineß SBlerecfS 

f ' • - ange« 
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angenommen, wo leicht« Fig, 6 

eritd)ttcb 2 SRöblt rechte 
wlnflicbt im Zentrum 
aufammengejtellt,unb uti* 
ter einen SBogen oon 90 
(Sr, b. b. unter einen, 
fiuabranten bie ßbovbe, 
df, gefpannt roirb. ©t 
ffl #ppotenufe , in fo 
StBlnfel ln C entgegen tfe&t ; 3br Quabraf 
olfo fd 3 wörbe, nad) bem ^pt^ögor, Sijeorem 
fo gto$ fepn, alö bie Quabrate be$ ÄatbetuS 
unb ber 23aft$, b. !♦ fd* ss fc* >£dc*. 25a 

1 4 1 , 

aber &ler ber' 9iablu$ bie 23ajt$ , unb auch ben 
Äatbetuö »orfteUt unb auSmacht , (benn 
fc ijl ^r, unb de =sr ebenfalls,) fo Ü8t fcd> 
unftreitlg «18 SlequloaU fejen : fd* de* de», 
ober =5 2 (de)» in Sffiorten : >25ie quabrlrte 
©ebne ift ba fo groß , al$ ber quabrirte 9ta* 
biu8 bop^elt» genommen, ober a mal gebaut* 
2)cr ©dpfog oon Öuabraten, bie gleich ftnb> 
auf gleiche -JBurieln ift aber notorifchf bfinbig i 
alfo ijf ftcher 

' yfd-*, b # b. fd=3 y2(do)*, sa- Y 2ei * 
wobutch wir (bnreb einen regrefflbeu 2lct ber 

<£ 3 93or« 




IBorftellung) bie unquabrlrte Slnlen ber glgur 
(elbft wteber tor und erhalten, in welcher fd 
bera Söogen #3ftaad ton 90 ®r. corredponblrt ; 
folglich auch, V*2dc*, ©in gleiches muß ft# 
hemnach auch, wenn bee* 1 ; ^ Fig, 7. ? 
terfeltd halblrt n>frb # 
bon ben ^elften präbU 
(Iren lajfen ; ed muß 

y-45°^a - 

• 2 - *• 

ober, bie halbe (Sborbe, 

tnud eben ber @lnud ton 
45 ©r. , unb im Gtallöl 
fo grod fepn, ald bie halbtrte □ 2Bur*el aud 

l»ei qnabrlrten Sftablen :=3 ~ V 2 (de)* / in 

' 1 ■ 

ber $18. 7 ~ bem tyerpenb. de. 

fCBivb nun ber 9 ?ab. cd =3 r genommen, 
fo läßt ftch, (ba i nicht mult.) auch 




Sin, 45 0 !=: ~ \f2 ober 



_ , v'2 r r _ - v 2 ; 

<r !T 

unb wenn bie Q 2Burj. aud ber 3a( 2 ttlrf* 

lieh nach ber Drbnung gezogen wirb, (ba bei annta 
lieh heraudfommt , V 2 1,4142136,,..) 

hleton bie Reifte, 



1,4142136 _ 



~ 0,7071 68* r 



V2.r 



25 iefe 
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JDlefe 2Wlmöl»3lf«rn, (bereu erde ja 
jfe Id) Perwanbein ftcb ober ln ganje £alen, 
wenn man rad t s io Millionen nimmt wo 
(de)» =s ioo Simonen, baö hoppelte aber, 
ober 2 (de)* c; 200 Simonen ftnb; #le* 
pon ble □ ©., glebt 

y 200000000000000 14142136 ♦ ♦ ♦ ♦ 

pon welcher ©rbfe ble Reiftet 707168/ eben 
ble £al Id/ welche fab ln ben n5t&rllchen @U, 
nuttafeln ftnbet, wenn man ben ©tnut pon 

45 @r» auffcfclagt. 

• ' ' • } 

‘i, 9l4fonnement 

JM §• 4» 

5Blv !ennen nun $wo halbe ©ebnen , ble 
fehr merlw&rbtg d°b j ble unter bem Sogen 
einer #epgon » ©eite / unb ble unter bem 

Quabranten, ~ unb V l ^ -5, in Rechnung. 
2 2 

©er fteht nun nicht ein, baß blefe, alt ©rbfen 
ln ganj anbern SerbMtniffen erföchten, alt 
ble einzelne Sogen pon 30° unb 45 0/ welch« 
bat geometr, Ser&Ältntß, 2:3, gegen elnanber 
tragen? . ♦ . X>* fab bl« □ ©urjcl Weber 

64 aut 

1 • ( 
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aus a. tiod) öu« 20 , nodb au« 20 Simonen 

'jemal« rein heran« Rieben ld«t, fo erhellet fcbot* 

für ftd), bag bfl nn fein oollfommen* richtige*’ 

«Öerbditnip uber&aupt gar ntc^t jo benferitrt, 

unb man alfo ba« 2 Ieqult>a!cnt t>on Vj* «l* 

ss 707168. ♦. gef«it, Mo^ ttf eine 2 lp»iW 

Kimatlon«* ®rbfe ' anaufeben babe. Slber aud?, 

ircnn fte föv jtcfc rein » 5 re , fo bleibt« bocb 

babel * »fc fdjon oben gebacbt worben , böjj 

tilrnmer mehr oon bem $erbalttil$ zweier 23 ogen, 

( unb bereu oergllcbenem 9 J?afl* ln ©rflbcn , ) 

nuf bn« «Berij[älttti6 zweier bazu geb&riger @i« 

nu« *) gegetietnanber geometrifcb gefc&loffen 

werben b&rfe. — 9 Pan oeirblnbe ferner bie Sin* 

ficht be« greife«« mit einem $$IidC in bie na* 

törllcbe @inu«tafel; man wirb ftch uberzeugen, 

haß bie ^lenbrungen ber ©itiuffe immer fletner 

»erben, je näher fit bem (£nbe be« Ouabran* 

hin, ober helft Zentrum zufiicben.. ’ Dem @lnu* 

J)pH- ©rflb gch&rt. bie 3 .al an. 174524 ; bem 

txpri £ ©raten bie ;• 348995: '.Dagegen ffjfc, 

v \ ' Sin. 88° = 9993998v. J " T . . ^ 

... . - Sin; 89 ss 999,8477« - . .. .”*'*■ 

> . " ' ' Der 

- 3 

»; @init$ - b.ij. auf t<n SHu«brucf ber ieitern/ in 
feilen be< $at{>Mfr* «ueaefprccbcn! ,, . 



Digitized by Google 




3>er grofe Hnterfchid) bei jenen ffl du» 
leudbtenb, wenn nuw fte gegen bi efe fy&lt, 
cH votbfyt tn ben’Wel b&cbßen >$tfern, (999) 
ftch noch ganj UReer^nbe rt feigem * ♦ * 

; • ;v . 

3fä> befftVdbte *£öbel t>on benen> welche- 
alle« bieg fdjon lÄngfl wißen , unb l e t ch t 
gefaßt höben; jebe (Somtnentiruug ftber biefe 
©öjet« fchdnt- Ihnen wo! äberfftiflFig , well fn 
»leie gute 95ücber öbn-gefdb *■ ba$ nebrnHche' 
fcbon enthalten. Slber ich wei« gan$ gewi£, 
baß man atterwirt« fiber ' ©unfelbelt unb 
Äftrje eben in S&ucfftc&t auf ben SSortrag ble* 
fbr;©^ flagt; unb baß fte' be$balb ttote 
trtele» (taufehb nicht nerßanben werben/ 
ibeil grofe SJlatheroatifer ftch bi«b*r gfeicbfam 
gefc&Ämt höben# kferfiber in« Detail ju gehen. 
Sei? welö# baß ulde taufenbe gat nicht unfa* 
hige# noch auch fbnft ber 9Watheniatl? : abbolbe/ 
ja wol felbft- ln ©eotnetrle bewanberte 9Jlämter 
mit Unwillen fchon ba« £Bort © { n u « anäfpre« 
eben, unb auSfprechen b&refh 3?ch weiß # haßt 
bte fßorurthelle ^leräber ber 93erbrettung be$ 
©tubfum« ber SRathematif wesentlich fchaben. ♦ . 
25arumhöbe ich mir biefe wenige «Rafoimement« 

<£ f bann 
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tonn erlaubt, tmb erlaube wir auch »etter« 
$aju noch einen ©unfch, ber ln ba« ©eblct 
ber ^bagoglf etnf^gt, (wo Ja obnebem bl«« 
her footele« »ergbnnt war, au »finf*<n!) tag 
hoch unfre 3 ugenb oermlttelg fcbicfltcber 93? o« 
betten oon .fcalbalrfeln unb £uabranten frfib* 
geltlg mit mebreren ber hierher gebbrlgen SQor* 
Rettungen mbcbten oertraut gemacht werben* 
€« fbnnten gar fügltch mebrere Ghotben unb 
9 >erpenblfet , ** 25. auf ©täben mit «Rinnen, 
angebracht werben, welche geh bureb einen 
leichten aJiechanUmu« fchieben Hefen, auch oben 
Im ©ogen neben ben ©raben oon i — 9° ein* 
fBeraelchnung hätten ffir ble Slbgänbe unb £an» 
gen ber @lun« augleich^ welche wolbann iebe« 
Älnb oon 8 bl« io 3 «««/ »ermittelg wteber« 
holten Sntultlon, ffir ba« erfennen lernen wfir«, 
he, wa« ge gnb, G« »ftrbe baburch ©egrlffe 
In« Süngllng« 3Uter fchon hinüber tragen, »o# 
welchen man j^t beinahe erg Im 25 bW 3 ogen 
Saht etwa« oernimmt, 3 <h bin gewiß n$t 
ffir frfibaettlge« Sllt.Älugmachen ; aber georae» 
trlfche Intuitionen, fchUUth commentlrt, — 
machen gewiß nicht ju früh alt « flug ober 
fiberweife, . , £le Ginfleht eine« grofen ©efeae« 

ber 
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fett SJiatur begleitet burcbS gange Sehen, 
trab wenn e$ wahr, fimpel unb etnleuchtenb 5a* 
gleich 1(1, fo erregt gar niemanb 3roeifel, bag 
ti nuje unb fromme, früh bamit betannt ju 
werben* #ler ftnb auch 9 tatur»©efejUchfel» 
ten , fttnpel unb groß , unb überall wleber ja 
ftnben, unb taufenbfältlg anwenbbar. Ißarum 
ibgerte man juft bei biefen? unb hielte ei für 
bebenflich , fit nach Stöbgllcbfeit gu nerbreiten ? — 
©ief&rbern$u gewlfieu® en äffen, fo gut alb 
Irgenb anberei — « 

f- . F* * ♦ • 

£>&ngefäbr eben fo fcbe ich auch ble €r * 
fenntnfffe an, welche man ftch eigen macht, 
wenn man ba« SSerbältnlß beb #alb * Keffer« 

Im $rei$ ju ber ©eite be§ Öuabrat« , be« 

JDreiecfö , be$ gfinfecf«, lei ©ecb$ecf$, be6 
Sehnecf i , u, f* f. , welche in bem gegebenen 
Äreig betrieben werben mbgen, in welchem 
ber #alb »Keffer (chon (lebt, erforfcht* Diefe 
®ef<häftigung oeranlagt nach unb nach führe 
unb fehr weit» föhrenbe SBllcfe in bie grofe 
£>rbnung ber 9 tatur f unb gewährt auoerläfflg 
fntellectueden Qlenuß gar nicht gemeiner 2lrt. * . . 

Sßir futb bet ber SBuflbfung ber borjiehenben 

giuf» 

' # ' . 

* , v 
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Problem belgt alfo: 

*&ct$ 93 erbältnt$ ber ©eite ein <8 glelchfeltlge» 
»2)refecfa jura 9 lablu$ beö Ärcifeö ju ftnben/ 
»ln welchem bad Drelec? eingejtlchnet fleht/* 

©rlSuterung» 2) er Stabluö tft alö $a(« 
©rbfe gegeben, «nb Im 9J?aaS befannt. dt 
fleht ln einem ÄrelS, ln. welchem ble 3 ©eiten 
be* Drelefö brel gleiche ©ebnen auämadben 
möffen» 2öa ift nun ble grage : wie gro$ 1(1 
eine blefer 3 gleichen 
©eiten b.b. eine folche 
©ebne , gegen bie ©rb* 
febeä Stabtuö ju achten ? 

QBell toi A, ber 33 t» 
blngung gemuS, glet#» 
feltlg ttf, fo Ifl e6 eU 
nerlef, welche © ebne man 
jnr «Begleichung mit bem jjnlbmeffer roä&rt* 
Sagt un$ hier, ber Zeichnung gemaö, bie©eb< 
ne, ab, mit bem Stab, dt, t n Fracht nehmen* 
Slnflbfung* %ui ben 2lnfang$grfin. 
ben ber ©eom. l(f befannt , (auch gtebt* 
ber flare Slugenfcbefn,) baf, fp wie ba* ©ecfcd» 

* * % r ecf 




■* 
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<( f 6 fünfte Im Ärel« beleihet, welche fech« 
gleiche SSbgen üon 60 ®r. angeben, eben fo ba« 
SDrelecf 3 Erntete ber&bre, welche 3 gleiche 85 b* 
gen t»on 120 ®r. angeben. Die ©pntbeft« 
eine« Greife« au« brei gleichen 85 og<n«@tö* 
fett, »eichen bret gleiche ©ebnen corre«ponbire», 
Ift nicht anbei« gebenlbar , al« : 

ll° 3 a 120* '3. €tn folcbe« Drittel 1(1 
3 ' 

betnnach bei S 5 ogen, ab ä 120°. §Jtft matt 
00m aJllttelounct au« einen tyerpenblfel, de, auf 
tote ©ebne, ab, fo halbirt er btefelbe ine, unb 
wenn et bi« in bie Peripherie fortgejogen 
wirb, auch ben lugeb&rigen 85 ogen non no°, 
fo bag bie anbre Reifte da =; 60° bleibt, $u 
welcher bie ©eite eine« ©ech«ef« (al« ©ebne 
sr) paffen mu«. Der perpenbifel, de, bi« 
an bie Peripherie, wie gebacht, geigen, ift 
aber anch al« J^albmejfer ju betrachten, b. b* 
dka r; Unb ak, poKenb« be«glelchen. Sllfa 
tfnb unoertennbar 

dk j=i da ^ ak, jebe Xinie zz r, 
infattnnengefejt |u einem notroenbig , befllmmteti 
gleichfeit. Drelef, (akd) je nachben» ba« befann* 
te im Ärei«,abc, gro« ifl* Die gtofe ©ebne, ab, 

if* 



# 
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Iff nistv/ di tn e burchdk, beuStabtui, halblrt, 
auch s ae « y ab $u bezeichnen. tiefer SJta* 
blui, dk, aber wirb bagegen recfprof bon bet 
©ebne, ab auch felbfl in e halbfrt, »eil fte 
eben ln a, gerabe burcb ble ©plje bei gleich* 
feit. A binbnrch (herunter ihrem 3iel in b $n) 
fährt, unb tn eali 9)erpenbifel auf einer 93afti 
»orfieHbar tji r welche ju beeben ©eiten gleiche 
Ußinfel fuhrt *) SDlefe .$albirung berech- 
tiget ju ber 25emerfung folgenber (Gleichungen s 




in welchen fein ©lieb mehr, ali bie Reifte 
bei 4}albniefleri, befagf. <£ben, »eil aber ble 
Xlnle ae, {entrecht aufjieht, alfo einen (da 

fit* 



*) «efriebiget liefet ©ebanfe etwa noch nicht gante 
fo tiebe man in $bantafte noch tmo Einten db 
unb kb , iebe st, h. b. man oerbepple ha* 
©reiecf/ akd, fo wirb ein Stbombu* baraud t 
in »elchem ab, «id ^Diagonale/ toch geroid in ber 
ffllitte, e, (wo ihre Reifte if i/) einen »unet 
*■ bejeichnen muß ; welcher »on d unb non k ganj 
lieber gleich »weit abßehen wirb/ b. h. de sek 
iü bie hulbiru Ein»«/ dk, 
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gegeu&beVKegenfeen) rechten OBinfd ln t. «Ai 
«nlagt, fo tfi nothwenbig da aucft ai$ j?»po« 
tenufe gu benfen, welche alfo, quabrirr, (dazrs rJ) 
ble gmet deinem Quabrate brr gwo SÜnien, 
de, unb , ae, gum Slequlualent haben mug; 
fc. &. da* s? de* ►{♦ ae* ; worauf wir ben qua* 
brirten ^erp. (ober beu ©inuS'f ae», allein 
«rhalten, aW da* — de* s ae* :=: r l — * r 3 . *) 

' v ©ec 



•) 5>er Slnblicf leigt, bog de bie£elfte fee ftabiufr 

«Ifo — i. ober — * fei. ^ben tiefe ?inie de 

aber^ quabrirt getagt, de 3 , mu* bann not&* 
toenbig im gegenteiligen aequioalent beifftn: 

Uf 0 h et JL x*. 5>a$ teil Slnffingern oft gat 

4 4 

Riebt in ben ©in«, aber e in m a I gefc&iebt ja je« 
btr gorberung, einen «ruch ju qudbriren, bio< 
* in fo fern ein Genüge, wenn 34ier unb Kenner 

im Quabrat gefeit tetrbens tw bann au« 1 im 

• 

Olu. werben mus L * groettea* bejeugti 

4 

I« Dntuition / bö§ ein Qu, auf einer geteiffenfi« 

nie errichtet/ 1 I , . jeberieit 4mal 

fo groä fei/ ßW ta$ ettuapr*/ auf ber Reifte eben 
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2)er Söequemltdbfelt wegen , helfe tum fortan: 

d a, ober d k, ~ r 
SDle grofe ©ebne, ober bte ©eite ' - 

be$ grofen A, (ab), bte wir fucben, x 

Seren Reifte, ab, ober ae ^ aber = ~ * 

3Ötr haben aUererjl btefe Reifte, (ob* ^albirte 
©ebne,) gleich als einen quabtlrten £a* 

t 

ttytui, angefeben; ber SUudbrucf — - x ro {ig tc 

2 

alfo gleichfalls quabrlrt gegeben werben, 
unb ba fäme beraub: 

a e> X ~ ~ ob* S xq, 

* 2 34 4 

folglich ftunben ble 2Bettbe nun fo: 

•eq =; daq — deq 






xq _ l rt 4 r*— *ir> a,r* 

~r — rq ~~ rq =j rr — — 2 

4 . V 4 . 4 4, .4 

SSMtlpltcirt man bteruäcbff in bte fcbtcMcbjte 

©leb 



berfelbeit finit. 




\ * 

S>cr 9lujeu tiefer «Oorfletlutig 



leuchtet gleich wieber bei */ nnb foböntt nccb fernem 
untflige mal gern? ein. 
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©letc&ung, 



ble einerlei «Nenner b«t, 




teeberfeltö mit 4, fo bleibt x'zzz.r*, gwel Qu«# 
träte, ble «ut& «uf ble ©lelcbbeit ber □ SB* 
fcbllefen laffeni V * 2 - V 3 » ** ~ V 3 » 
b. b* x aüein, welebe« i« fo »Ul K*, «l«Y**# 
bat gum 2lequl»alent ben unquabrlrten $albmef# 
fer, multtpllcfrt mit ber □ SBurgel au« ber 
Bai 3 i ober : x =5 r. V 3 * * . 

£le Sftltct. mit bem SRabiu« fallt ln 
weg , wenn man r =2 1 annimmt ; SDemnadb 
bleibt blo« V 3 übrig, unb x, ble gefügte 
©ebne ober ©eite be« 2)relecf«, ab, ifl er# 
forftbt, wenn man wel«, waö ble ©Ignatur 
Y 3 bebeutet. £le Qu. Gurgel au« 3 Ift aber 
blo« burcb «Näherung gu ftnben ; unb gwar Ifl 



fte belanntllcb. (ln JDeclm«le») : 
1,7320508 • =5 I * Z 



©0 batten wir bann nun alfo auögefpäbt, 

worauf wir uuSgegangen waren. Da« 33er# 

bdltnt« Ift fegt entbetft unb befUmmt , fo nabe 

bin wenlgflen«, als Ittb« befllmmen lagt. 2Iu$. 

gefegt bel*t ble «Proportion bann; , , 

r : 
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i t chord, 120° 

■ -i U* 

dk ; ab 



i *• 'V* 3 

ab 

i : TT 



©anj bringend fliegt baraug, baß, ba bl e« 
fer 2Bertb für bi« gauje ©ebne/ ab, tm 93er» 
bäitntß gegen ben Sßabtuö (=:i genommen) 
gilt, füt ble halbe ©ebne,'- ober für ben ©(* 

nuS, ac, ~ -^ab s x,auch ble Reifte bet 
©eltung (fatt höben muffe, b, b. 

Tl zz 0,8660254 , , , ä JL x =• Sin, 60° 

a * 

3 ch habe ben lebten 2Iu6brucf; ungerecht* 
fertigt, wie eS fcöelnt, fogleicb gefegt i «Über 
fließt er nicht «ütbent au$ ber obigen deutlichen 
fÖorauSfeiung ,' baß ble ©ebne, ab, ob. x un* 
ter einem SSogen b«loufe , melcber 120 ©rabe 
be$ Greife* elnnebme? &ie Reifte ber ©ebne 

Ijt aber alfo möffen berfelben fic her 

* / ''* - t* 

ober 60 ©r, correfponbiren, b. b. ihr, 

ber halben <S«&tie beö hoppelten «Sogeng, ober 
frem ©tnug, (ber obigen $eftnltion f, 25, 
$ema«,) welchem alfo auch fcblußllch feine an» 
bre ©ignatur, al*: Sin. 6o°, unb in 3 al©rbfe 

jX> . , * fein 



l 
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fein anbrer ©efalt, alt ¥ 3 . «u fommei» 

9 I 



tarnt; *) welc&er beutelte ©Inuß aber beranatfr 
au$ alt Quotient, unb alß feiertet @Ueb einet 
geont« Proportion erfc^etnen tnuf, in fo fern 
fitb i<* f«i«n Idf t : 

Sin, tot, ; Sin. 60 S3 I : ae 



red. 



\ 

t Sin. 60 53 



I 



r. V. 3 

r. a 




dk x t ae a I 




4 



' SKfffotmemenf 

, . ... *“ S. 5- ,... . , ; 

Um in ber ertfen SUudforfc^ung gludf fleh |tmt 
Smecf su gelangen, oberum außjufpd&en, wie 
groß bie ©eite beß im Äreiß betriebenen £reU 

;«*' •. • • > - ■ K ‘ ■ - 1 * ecfß 



, . . r « » - «• •*** ^ * * ♦ • 

*) 9?(mmt, mau Den plab. niebt =t h fonbertt to ®iK 

(tonen aa / fo folgt leic&teradjtlicb barauß bie bal* 
birte ©rofe ber £ u * ^uriel anß 300 Billionen# 
mit 86<o»i4/ b.b. eben bie 3«i/ nelclje in ben 2> ” 

fein bei ©in, <00 ficb owfinbet, 

■ % 
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tcTS gegen ben #alb Keffer be$ Greife« fei? 
»erfahrt man alfo auerfl regrcffl»^ unb fieBt 

Wo« ble Reifte btefer @efte,^4 ab ) burc & 

(üonflruction eines ( oqrbin * nicht borhanbencn 
tletnern) SDretecfS, akd, in neue aSejlehungen. 



(DlefeS Heinere A 1(1, fo balb eS baftebt, 
glelchfam in bem Moment feiner ©eneftS felbft 
fchon, geteilt in 2 rechtwlnflichte £relecfe, 



A ade, unb aek; bfe b<*Ibirte ©ebne 




1(1 in beeben #n#otenufe, ber afabluS in 
beeben ÄatljetuS. £5iefe 23emerFung hülfe 
unS aber noch nichts , wenn wir nicht auch für 
bie 23aßS, eben MefeS f (einem DreiecfS einen 
äuSbrudC auSftnblg ju machen wüßten, welcher 
ftch abermals auf ben gegebenen SRabluS be* 
$bge, — ober, (noch (Irlngenter, ) weUber 
in beeben ihre 23aftS, als beßfmmten Xbril 
beS #alb 9J?efferS, als eolbenteS gragment oon 
r, barfteüte, 3 m Gnfemble: wlffen wir wol, 
baß ftc ber SiabiuS ( fentbetifch) beebe $nfam» 
men auSmad&t. Slber, baß jte gleich, baß fie 
aus einer £beilung jur ^albfchleb entjlanben 
feien, mußte bew iefen werben 5 unb bieß 

& 3 ‘warb 



warb bewlefen, td) meine «fl 94 n$ »oll* 
fldnblg bnrdj meine ln ber 9lote 47» ange* 
jc&ioffene 25emerfung. ÜBlr mürben überzeugt, 
baß ble SSajB ln jebem blefer fleinern Sreiecfe 

1=5 ~ r fei» 9tun gebt »Über alles auf bfc 

2lnle-^ ab, lo$; fte wirb, aB bßlbe ©ebne, 
unb aB ßatbetuS, quabrlrt; alfo Iff ba ba$ 
«Berfaren ein progreffBer 2lct, gleicbfom eine <£r* 
Ijbbung ad interim, um $u erfaren, tn welcher 
©eftalt ee, perbielfacht, erfchelnen mbchte? ©ie 

geigt ftc& aB — =5 f nemllcb aB quabrlrte 

halbe ©ebne, unb aB quabrlrten ÄatbetuS, 
eigentlich aB ba$ Slepulealent beffclben, im 

Quabrat, gefejt ; ( d a a — de 2 =; r 3 — ~ r ! )‘* 

^önfllldje Cb« Ifl aber »on Bürger Sauer; 
man nimmt ble Slgnltät, welche man bem£b* 

ject ber Prüfung ab^ nur &erfucb$welfe 

hatte angebelben laffen, fdbneU »Über hinweg; 
unb fo (leben tn ber 23lbfe ble unerb&bt« IBur* 
geln ba : x =; r, ^ 3; b, b» ble ftmple ganje 
©ebne, ab, in einem aequibalcnten Eüertb, 

»el* 
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welken eine wn bem befannten ^dbmefier 
bergenomniene 3als©rbfe auSbröcft» 9Jiit an« 
bem ©orten : bte ©ebne ijt mit bem 
flab beS Sfabluö auSgemeffen, unb ba$ gefügte 
SJerbältnlS entbetfu. 

di ifi nicht fchwer etnjufeben, bag $u 
blefer bemonfhatl&en ErfenntnlS, ju weichet 
wlt (ornlt burchgebrungen fiinb, 3 u *uffi»b* 
ruug auf Einheit bet Benennung, (9\ebuc* 
tlon unter einerlei Ulenner,) SBerwanblung in 
©lelcbartlgfelt , »e (entlieh erforberllch war, 
wie fte e$ $u allen öbnlidjen auch tiefer »er* 
(?ecft * liegenbe (Srfcnntniffcn immer 1(1. @chuch* 
tern begehe ich wich hie* auf Blatter meiner 
eigenen 9>robucttou, in welchen ich umfianbltch 
hieuon gebanbelt habe. 3ebe 0 e l b (t * £ 1 1 a* 
tton bat beinahe etwas anfibfigeS; tlber, foöte 
ich hier wohl bloS mleber abfdjrelben, wa$ bem 
publicum fchon einmal mltgetbellt Ift ? . * ♦ 
3ch oerwelfe alfo nur auf§, 20, unb§. 56 * 57* 
meines «Be rfucb$, ber Einrichtung » n* 
fcrS Erf e nntnB * SJerm&genS burch 
21 {gebet nach au fpören, — 

X) 4 Wehrt» 
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UebrlgenS bemerft man wol alemlldb halb, 
»o tn bet äuflbfung unfere# 9 )roblen$ ble 
geometrlfcbe ßonftructlon , ble für ba$ 2 luge 
geführt war , gletcbfam bem SÖHdP entgeht, unb 
bem ©efcbuft be§ 2 llgebralferÄ , ber weiter bin 
(bl$ an« <£nbe ber <£rforfchung) ouf feine gl» 
garen * Belehnung Siücfjtcbt nimmt, welchen 
n»uö, tytan befte feine Slufmerffamfelt nur 
auf ble ©teile, wo ble ©letchnng 

i x* 

r* — r* =3 elntrlt . unb mfln w(rb Ie{ct)t 

Wöhrnehmen, bag ji<fc bon ba au« blo« fort« 
cölcultren lägt; bl$ ble Geltung |u x her» 
auöfommti Selchte gormeln »SBenbungen führen 
aUeö jum > 3 iel, ohne bag fchlecbterblng« not» 
wenbig wäre, neue #ülf 6 »£lnien $u j leben, 
unb burd) erweiterte Belohnungen ble SSbUen* 
bung bc$ 25eweffe$ $u verfolgen« 

2 lber bieg fbnnte boch gegeben! SSRöit* 
fbnnte, ln gleichem ©cbrltt hin, graphlfch 
berfaren;, wie mön nun bloS algebrölfd) ber» 
fährt. ©eit £>e$ (SarteS Belten haben |tc& 
wlrfllch berfchlebene gefehlte SJlatbematifer be» 
wüht, ble Xhmillchfelt blefeS ©efchäftö barju» 

tun. 
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* 

tun, unb allerlei 2ln(cblage, ’aucb mitunter 
manche wirf lieh gute Mittel angegeben, wie 
man algebraifcbe ©Eichungen geometrlfch con* 
firuiren fbnne, <£$ ift aber unter febr großen 
fDtannern oiele , Disharmonie über bie ©cbif* 
• Inlett unb ben 9tujen blefer ^Bemühungen ent* 
ftanben, ble noch ntdjt beigelegt tfh ©ehr 
lefenSwürblge S3emerfungen hierüber trügt ber 
fcharfjtnnlge #r. <prof, ©cbm ab non ©tutt* 
gart tn einem befonbern 2luffaj eor, welchen et 
feiner Ueberfejnng *t>ou guUlbü DatlS mit 
ber Sluffcfcrtft: ©ebanfen über ble 21 na* 
Ibftö, borgefeit bat. — 3« ber golge etwa« 
mehr bleoon ! 3ch errege hier bloS 2lufmerk 
famfelt auf blefeö toterefiante ©üjet !. 



©obalb baö 93erbälttttS ber ganjeu ©ebne 
ium SiabluS gefunben iß , fo iß ber regrefitoe 
,2lct be$ 93erßanbe$ fplelenb » ldd)t , auch ba« 
SSerbültnlß ber falben iJborbe, ober be$ @inu8 
ium SRabluS, (burcb ftmple ijalblrung) $u be* 
fUmmeni unb fo fommt: 

} « 

Sin, 6o° s ÜLÜJ eotbent brrauü, ♦ ♦ * 

s 

SD 5 §♦ 6 * 



\ 
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• . % . / 

SBenn man bad ©erb&ftnld einiger tyrtp* 
gon » ©eiten $um SRabtuö glöcf IWerforWt &at, 
(wie und blefed in ben »origen 251att*rn, i <b 
meine , leitet genug geglöcft ifl,) fo flellr 
f \<b jtemlW natürlich ein ©erlangen i ein, 
(worauf Wen oben btngebeutet worben,) biefe 
SluSfpWungen fertjufejen/ unb ber ©ebanfe, 
nach ber Sfteifee, »» mbglld) bie ©er&iltntfle 
ber ©eiten bed g&nfecfd bed ©iebenetfd, bed 
3Wt * (Stfd , bed 9ieun — bed Se&necfd u. f. f. 
jum halbmeffer ebcnfaad befilmmt p i Fennen, 
bat , melned ©ebänfend , Won für fty einen 
gewlfien 3tei$, ber wo&l wertb Ifl# bnfj man 
för feine ©efrlebigung forge. ölber biefe 25 e* 
friebigung Fofiet boc& um etwad mehr SWfi&e, 
nid man anfangs a&nbet. SDtan »erfthft babei 
tu tiefe Siedlungen, weld&e bie fonftige greu* 
be an ber Slnalpfid oft fefcr auf bie $5robe fiel» 
len. £ennoc& gelingtd bem flelftgen ©P«ber. 
£ie ©efanntWaft bfod mit ein paar afe 
ßebralW en ^auptfajen, beren wir bisher 
nodj nicht ermahnt buben, erleichtert fonberlidj 
feine Arbeit, auf ata ©eiten ; unb biefe 25e* 

fannts 



/ 



\ 
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lanntfchaft hilft, ihm wlrfllch attjuoft burch/ öl« 
wird umgeben tbnnten , unö babei geßiffentltch 
einige »lätter binburch J» »erweitern — 

lä$t ftd? wol balb begreifen, baß, wenn 
irgenb ein Sftojfinement eine allgemeine gorrnel 
auSfinbig gemacht hätte, „nach welcher man in 
jebern gall, fo oft nur ba$ «BerltfltniS ber 
©eite eines ©ielecfS ( jum StabiuS) gegeben 
wäre, unoerjugUch baS 9ßerbältnl$ ber ©eite 
be$ »erboppelten*) 9 ßielecf$ erfennen 
würbe, “ blrburch ein aufierorbentllch * oft an* 
wenbborer * 8 ortb«U gefcbaft, ober eo ipfo »or» 
hanben f<ur» mußte, mit ©lelchfbtmigfeit un jä* 
Ug » »iele ^Jolpgon * ©eiten fchneß gegen ben 
^albsSOieffer 51 » beßltnmen. Sine foldjeatlge* * 
meine gorrnel iß nun wirtlich bereits gefuti* 
ben, unb ihre «Ridbtigfeit unumß&Slich ermtf» 
fen? 3<h ßeüe ben <proceß fra Detail fo »er: 
Die hoppelte SOienge »on n ©eiten ei* 
ner gigur , iß ; n * n, ober ; an ©eiten eU 

neS 



•) 93er topp eiten 93. — i • 55. roerm Die ©eite 
eines 2)reiccM heßttttmt - gegeben wäre/ daraus bie^ 
N be<5 ©ecbeecF*/ unb öu? biefet/ bi« be$ Sw&ifecW 
ju rennen r u.f.f. 
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* 

tteS ^otygong, (bag natürlich alfo auch no# 
(o blel aßlnfel bat. ) £te ©ette eine« 93 ief= 
ecfö bon n ©eiten ffcf nun gegeben, nicht nur 
alg anfdbaultcbeg Object, fonbern auch alg 3 al* 
©rbfe , gegen ben SRabiug s i im Sßerbältnig 
hefttmmt, unb C benannt; £a belgt nun ble 
grage: wie ftnbet man bleraug ble ©eite eineg 
SSlelecfg, bag noch fo blel ©eiten, alg bag ge* 
gebene, hatte, ebenfalls in einer * ©rbfe*, 
bem burchaug bletbenben unb feft*bejtebenben 
SBerbältnlg beg SRabiug (gegen ble befannte 
©eite) gemäg ? SDüan (ehe ble glgur an ! £)te 
©ebne , ab, fei ble gegebene ©rbfe eineg ®lel* 
- 4 fdfg bon n ©eiten, nnb ^etfe alg 3 al» 
©rbfet C, (j. 23, wenn bag 99telerf ein Qua* 
brat märe, fo märe C :=s r. V' a ; unb n ©eiten 
mären =5 4 ©eiten.) ijlerauö bann, ble ©rbfe 
ber ©eite, (ai), eineg ©lelecfg bbn a n ©ei» 
ten, *) alg botbbgene 3 <*l> $u ftnben, märe ble 
Qiufgabe* 2 llg auggebebnte Sänge für Sinfta 
Itlon Ift bie ©ebne , ai, (alg $ur Reifte beg 
2 ?°geng gehörig ,„ »eichen bie. gegebene ©ebne 

Wi, 

t 

~ — - ■ " ■■■■■■ ’■ '■* e . J — 

•>,S5em er# angenommenen «eifriej gemä$y wären 

(a x n =3 *, 4. M, 8 ©eiten, 

/ — 
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ganj einnimnttj gar leicht in ^etebming *>«■ 
äufieUen, 2lber in bem Moment, in welchem 
fte gezeichnet ba (lebt, ijl fte hoch ftcber, alt 

3al» ©rofe betflttunbar, wie bie gegebene grofc 
©ebne, al$ C, f$on beftlmmt lfi f JMefe ihre 
3<Mrbfe nun genau ju 
erulren, ift ba$ porfef* 
enbe ©efcbäft be$ 2lna* 

Ip|ien , . ♦ ♦ ©fe helfe 
allgemein, (bann einen 
9 lantett muß fte hoch 
alö 3<*l*@r6fe höben) 

53 Z, wie fte 4 in$ in* 

£ev$nung ai beißt. 2Ba$ 
wirb biefeö oerflecfte Z 
fepn? 

r-ii , .) 




a 



: \ 



... .• Stufidfuna. : \ / 1 

©tan f&Ot ein?n 93 erpenblfel bom SWittels 
punct beb ÄrelfeS, e, aus, auf b(e gegebene 
©Cite ober ©ebne , ab ; unb jlebt ibn fort bib 
an bl« ^erlpberl#i. Ölotbwenblg entfleben bar 
bureb rechte OßinM ju beeben ©eiten, um .fy 
Äffjanje Älnie, «i, felbfi aber ifl ein Stabtu*, 

■ - ba 
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Io fte Md an ben Umfreld reicht. Sttan $ie^e 
noch einen# ae, bis au ben ©renj * ^unct ber 
gegebenen ©ebne ; fo Ifl ae;=- ei ä beebe s r, 

3 .. ; . ’-ft ' ' ■ . : t.' ; * 

' Utun wirb bfe gcfudjte ©rbfe non ai, ober : Z, 
burch bl* Quantität breler nerfchtebenen fiinien, 
ttachbem blefelbe In einen fehlet Heben SludbrucE 
»erfejt worben, b. b* bureb S 3 ejtebung auf ge» 
Wtffe ©rbfetji, welche $ur Vermittlung ber Sr» 
fenntnld bienen, gefutiben. i?feju Ifl folgenbe 
©pnberuug ln ©ebanfen erforberlicb t 

. r '■ 

*«, « * « 

I) £lc grofe ©ebne, ab,.« C, wirb al* 

Reifte gebacht: ab =? 7 C, unb blefe Reifte 

wirb quabrlrt gefegt; wo fte bann (obiger 

Vorflellung f.48. gemis,) ss ~ C* helfen, unb 

auch, als £al*©rbfe, netjläubllcb feyn mu$, 
»eil ble 8lnle , ab , felbft dl$ ©rbfe gegeben 
Ift, unb C dne befannte > 3 «l nortfeUt, 

• * * «1 » » m r* « # « i/i’* u 

* * * • • * * » * 

Offenbar ifl blefe halbfett ©ebne Äatbeta* 
In bem rechtwlnfltcbten Orelecf , in welchem ay 
»ber Z felbfi, Jpppotehufe tft, wenn alles qua* • 




* 



*3 



brtrt wirb, b. &. «i* « ^4 fi» 

9 

Z» S ~ Ca * fi», 

4 

Da wäre bann wol ber SBßertb oon Z felbft 
fcbon gar beutlldb beßimmt, wenn wir nur fit 
ebenfalls als 3aU©rbfc femrten, wie wir C, , 
als folc^e , fennen 

... - ( -c. ■ v . : . - 

II) DtefeS fi ijt ein ®tftdP beS «Rablu«, ei, 

baS fließt eolbent. anS ber oben betnelten CS du* 
#riKtten, «nb bfrfcr SKabiuS ifl fontljetlfcb 
s^cf * fi; fotyHcb, fi felbft auch, aJSDlf« 
feren* »orßeübar r — ef, alfo wol'. . . 

fi* s ( r_ — ef) *. SlUeln M .w^ ift tf, als 
^al » u . ♦ ♦ beißt bie weitere grage» 

SNf.^e^ntfcrtCbierauf^owwt alleS mi ; .. 

. i«, 1» v- 1 (’l ’Tt 

III) ef ift SBajtS ln bem obern reebtwinf- 
Itcbten Dreiecf , ~a cf, beffen ^potennfe ber 
SK ab tnS, ae, felbft Ift , unb in. Welchem alS 
^atbetttS, unfer befaanteö C ebenfalls »or« 
fommt, demnach wenn quabrlrt worben, 

l/;' » 3;* 4 /i i'.i • ’**• "■* c..:.I ! *:• 

* V; - '••• d " *' :f ' wirb 
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«Dirb ef»= «ei — — . 

) f}. cfi~ r* — 4 " C* 

tflfo unquflbrtrt : ef s Y (r* — ~ C* ^ 

Qi ifl bettmad) blofc (Subflltutfon, wenn f&r Q, 
ober für r — ef* gefcbrleben wirb: 

y 0*‘ -, 5 C 0 ~ fi 

JJd aber ntd>t fi, fonbern bai ßuabrat babott 
ln bem gebtlbeten ©lefcbunq# <g*a$ norfam, fo 
tritt bei belben Olequlnalentett ju fi* ba$ ©e* 
fdjäft ein, eine ftwettbeldge SBurjel je|t 
fbrtnllcb |u quabrlren — *) 

25Ufl fle^t fo iu: t — cf tfHtti □ $u betta 

* • V ! ^ ■ .* * * * . ; . 

*«n, ttnb » V\ r *~ 7 ebenf. im D 
25a Wirb: (r — ef)* =S fr — 2 r, ef * ef*, 

•* > - -k i-i * 

3nmae<t.f4i ’Y»~ - C ‘J * fcmmt «Mt 

4 4-XJr . : 

JPle» 



X 



, I; : ; ‘Jj ' »• 



®t«n tnuö bicbei immer an Me beraume formet 
benfen: (a ~ b; • autgcfeit aW: 

SM ~ 3 ab * jj a« 



* 
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Dlefed lejte fo entwicfelte Üuabrat, als 
2Ieqult>alent für fi», enthalt nun lauter befannte 
©rbfen, welche fämmtltch gielcftfam mit bem 
SJiaadflab bed SKabtud getnejfen jtnb. Demi 
auch t>on C unb C» ladt ftch bfefed behaupten, 
ba ja gleich anfangd genommen worben, bad 
föerb. t>on ab-, ober C, jum #alb» SJlefier fei 
«Id befannt ooraud • gefegt, Nehmen wir 
nunmehr wieber bie obige ganje (Gleichung 
i C« 

Z* s ~ C* *fi*,ob,~ * fi», t>or ble^anb,' 

unb rüdfen ben eben fejt gefimbenen SBertft 
für fi» nur ein , fo erhalten wir ganj ftefter 
Z» fo utel «Id ; . 

c» c*\ c« 

s- r»-2r,\^ ( r ’-*T ) * r * — T ; 

4 * y 4 

freilich eine Steifte gehäufter Signaturen, über * 
welchen bad 2luge ermübet, ober nafte|u irre 
wirb, ©er ffiunfeh, bie gormel «bjufurjen, ifl 
bafter natürlich* unb er !ann einigermafen bet 

frieblget werben, weil Ca (oornen) pofttlb, 

unb am «Schlud negatio oorfommt, alfo ganj 
entbehrlich wirb ; Daher mud bann auch eben * 
fo gültig fepn: • . 

<5 Z 
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C* ^ r* 

ober : 2 r * — 2 r. y ^ r * *" ~ C* 
öucb =: 2 r* — 2 r. ef. 

OBett aber enbllcb bie Aufgabe felb ft nicht fo 
wo! Z *, al« Z allein »erlangt, fo ift bie £u* 
UBurjel beeberfeltö abjuileben, ober bei altge* 
meinen Beteten , blo« mit V anjubeuten : 

,VZ» = Zl|l = 7 C 0 

;=3 V* ( 2 ra — 2 r« ef), 

9lffe« fam alfo burebbin barauf an, ef, al« 

~ V (r» ~ fub immer beutlitb »or* 

jujtellen, }u welcher «Rebuctton eine leidste Sin* 
wenbnng be$ ^ptbagorlfcben Äebrfaje« »etbel* 
fen maäte. 



©le Qföltigfeit ber gefunbenen §ormcl be» 
ftattget ftcb nun in jebem SalewSrempcl, ba$ 
man aufgeben mag. ©a oben fdjon be« 31 (bi» 
edf$ erwähnt worben, in fo fern man beffm 
©eite an« ber @rbfe ber SJierecf »©eite, (als 
3al) foQ ftnben fbnnen, fo wollen wir nun 

(<• 
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fe&en* tote unfre erutrte formet bl<iu bebulf* 
lf(6 i | h 



Sn ber ä 5 flnerlf<&en Slnalof. enbll« 
cber ©rbfen (§. 160) belSt eS gan$ für*: 

.» ©le ©eite be$ SöierecfS ift r. V~ 2 =3 C, 

alfo : z»s 2 r* — 2 r Y.fr ““ ~ r*) 

~ 2r ** C* ~ v 7)” ^ 



' ©er gangSborftftbe (fonft gcwlS fe$r 
oerbtenftlU&e ) Kommentar fcbweigt aud) ganj 
bet biefer ©teile. Um fo weniger fiberflü(flg 
wirb folgenbe SiuSefnanberfejung feon: 

23lr wiffen (au« obigen (Jrbrterungen,) baji 
ble ©eite be$ SBierecfS im ÄrelS, im SBerbalt» 
«W gegen ben SRabiuS, als CsrVi 

fei. 3!un beiSt ber §aU: ©lefe ©eite fei für 

€• 1 baS 



/ 



*) 3 cb fett c, »o burcbsebenb*/ f/ in ben Bäflne» 
rifeben §§. oorffimmt; »eil mich bönft/ man »er# 
»idle iicb in fSaebrüden/ nenn man ben einjei« 
nen ©urcbfcbnitt ♦ fanct in ber ©ebne/ ab/ rote 

bie Si 0 . teigt/ f, nennt/ aifo and) bie batbe ©ebne 
af u. f. f, unb bocb aucb bie gante ©ebne unter ( 
«ergeben foU. 
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bai befannt uub gegeben ; barau« werbe aber 
erwartet , Z, ober ble ©eite beb Slcbtecf « , ju 
eruiren. ©et» obigen Sbeengang gemd«, mu« 

man jtcb ble ©leidblung, Z 2 zz ~ C* 4* fit wie* 
bet oorftetten, ln 2lu«br&<fen. t>ont ä)alb*SRefTer 

bergenommen, ss 2 r* — 2 r. y* (r* — ~ c * ) 

unb ba wirb man halb bewerten , baß gegen« 
wdrttg au« unferer ©rbfe r. V 2 werben mu«, 
was au« C (allgemein) würbe/ ©le Reifte 



' i 

ton C aber, quabrlrt gefejt, war” C*, unb 
ble Reifte non (r.^s)* wirb feijns 



r.V 2 , _ _ r*. 2 1 

— - — Im n =: ” — r* 

2 ^ 42 

fo baß ln nnfrera. Satt , ble S»rmel 
2r a — 2 r*V Q*— gälte 



S 2 r» — 2 r, V 



( r, ~4 r O 



©a aber ber SRablu« ss 1 argenommen wirb, 
bler alfo r* = 1 * i(l , 1 aber auch in jeher b&* 
bern tyotenj, bod> nur = 1 , (ohne (frponen» 
ten) borßettt unb beträgt; fo wirb baburd) ble 
«»gezogene gormel gar febr einfach ; 

nebm* 
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nefemlUfc : 2 r* — 2 r 4 v 7 r * ) 

53 2—2. V (* —7 )♦ ÖU( & 

well 1— 7 , fo blel, ald -7 fdjledMln Ift, 

ä 2-2* v(~ ) «uc& *) =: 2-2 (~r~) 
n, fclerburd? erhalten wir ftc&er jur ©leidjung: * 

53 2 — ^ 2 bl. 2 — V* 2 (nbeni ja *7 im 

SBrudj entbehrlich wirb **). Jtoröuf iji bann 
blöd ju fubtraljlren : 

2 — V 2 — (2 — 1,4142135659* 0 

b.fc 



*) «Beil bao V“ Stieben: SÄler unb Renner ajfirirt.. 
SRit bem Renner V 4 wirb man temniSctjft leicjjt 
fmtg. €r iß =3 ». 

**> Diefel Fomrot bann nun mit bem Ääfinerifcten 
2lu$5rucf * i 3 . ( 1 -* V i) überein. Dann ba» 
für l&it Ü 4 ja fc&reiben : * t 1 — 3 r* -yi. ^ ^ 
wenn r »/ «l«=5 i, »eg'gejftflfcn.ttirb:. 

=3 » — . y- / irclcted »it- fo eben enrrcidclt 

fabelt/ alt: =? »— V 7 
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b. b. — 0/58578^4341 . . . Ift =s Za ; golgtlcfc 
Eternit bte ©eite be$ 21d)tecf$, wenn fte qua* 
brirt »örbe, aB 98erbä(tnB * £al ( gegen ben 
SRabluS) gefunben; Sßirb aber benwäd)ft bie 
©eite, ftmpel ob* unquabrlrt, b. b. Z allein, 
»erlangt, fo tft au$ ber oorbanbenen ftecitnal* 
Q5rbfe nur noch ble Qu* Oßurjel auSjujieben* 
SMefe erglebt fiel?, «B 

= 0,76536. = V 0,5557864341 , unb fo ijt 
öUe$ aufgelegt unb im deinen* *) “ 

. 535 e t* 

. 1 ...... , 



■**) ©er naebreebnet/ wirb 1» ben leiten Sälen 
biefer 2)ecimal.®r6fen fleine IBerfcbiebenbeiten bc« 
werfen/ reelle oon Cer erjireefutts beo ®e* 
fdjdftö beim ffittr|el*2ludit'eben berrübren, tote 
weit mau nebralicb/ über 7 ober 8 £>ccima(* 
©teilen fort calculirt. — * 3cb habe sejiiffcntlicb 

bie □ $©. öuö * bio auf 10 ©eeim. auSseiogen; 
fonfl bitte icb ben «eifai wesen beö ©inu* fefcr 
fcblecbt erroeiOlich machen ffcnncrt. 3 $ toürbc nebnt» 

lieb / wenn ich bie f*. 19 angeführte V » (>(e* mit 
t ©ecintalen beibebalten bitte/ nicht s *57**494 t 
(au$ * ~ V“ •)/ fontern eine nur in ben oorbern 
Stffern hiermit überetnfommenbe geringere gal er« 
halten haben ; SUtö ber serinsetn 3al bitte bann 
; auch 
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95 t t f a *. &le ©ebne , welcfce blemlt be* 
tecbnet worben Ifl, ftebt ira Ärelö notwenbla * 

, . 360 

unter einem SSogen »on 45 0 , »eil ja — — 45# 

unb 8 gleiche ©ebnen Im 2lcbt»Scf oorbanben 
finb. ®le böl bitte ©ebne blefeö SSogenö ift 
ein ©Inu? unb gwar: Sin, 22 @r« 3° 9 Kt n *** 
Unb fteb« bal wenn unfre 3<*l* 0,765 36. 
balblrt wirb, fo bleibt noch eben ble 3al» 
<9rbfe, welche man ln ben tafeln bei t Sin, 22 0 
30' antreffen wirb : 0,38268 ♦ ♦ ♦ (nur, baß ble 
9tuUe not ben 3ebntbellcben au« oben berührten 
- ©rftnben wegfällt, ln fofern rsio SSJHll. an* 
genommen wirb.) 



< 2: 4 ' 9toc& 



auch bie SEBurjel nicht 7*f J* beifen Fßnnen ; $elg# 
lieb würbe geb auch bet ©tnu* nicht ergeben haben# 
wie er bo<& in ben fcafeln fleht# ai* 38168... 

auch bei ber □ SBurjel au* v bie man im «ten 
»eifpiel au*ge|ogen antrift# ifi biefe «emerfung ja 
roieberbolen. ©an oerfuebe e* nur# unb (ege felbß 

£anb an* ©erfi fo wirb man gar febneö finbett/ 

»> . # 

bafj man wil V" 3, wie fte oben f. jo angegeben iß, 
bi er bureban* nicht $ur ©enüge au*reicbt. 
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9lotO ein 25eifpiel, tom ©edbb»(5cf berge» 
nonmten, I5dt jtcb jejt ffirjer burcbfubren : ‘o . 
Sie gegebene ©eite, C, ijl barlnn ber ©rbfe 
beb SRabfub gleich, C =; r =3 1. Die ©rite 
beb 3n>&lf*<Scfb foü baraub gefucbt »erben /jo 

Ifl ba ef=j V ('*— ~ c “) fo t>fel # alb: ^ 

'V* ^ 1 -J* ) — V -2- » welches abermals 

V? V3 

ö15 * “ ob * Ä "I“ befrachten 1(1* «Run fei« 
man ble ganje Sormel geb&rlg burch ©ubjlitut* 
aub ; 2 r» — 2 t f y ^r» — i. C*J — z* 

V3 

— 2 — 2 . — y* =3 2 — V* 3* 

Dir Q fflurjel aus 3 ijl alfo pon 2 abjujieben.t 
* — 1,7320508099. ♦ . * . ... 

SS 0,2679491901. ♦ * . = z> 

. Da wäre alfo bie ©eite beb 3wMf«$<fb, quab* 
rirt, gefunben Demnach unquabrfrt: - 

• V* (2 — V* 3) &. b* 

» V“ (0,2679491901) =s 0,51763» ♦ . . = Z, 

Die ftmple ©ebne, Z, ober ble ©eite beb 
3»Mf*®cfb ijl folglich , int SerWltnlS gegen 
ben Slabfub, ebenfalls eruirf, ' 

S3ei* 
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25 e t f a*. 3wMf gleiche ©efenen* tfeellen feen 

•* 360 • 

^ ÄrelS ln ~ ob. ln 30 gleiche 23 ogen ©t&dfe 

6b; ober,, feie ©eite fee« 3»Mf*6tf« läuft 
unter einem Sogen oon 30° feer, #alblrt man 
Wefe (Sfeorbe , fo feat man : 

Sin. ic* =5 °Ü 7 --— -J-: 

* » 

3fn feen Xafeln feat btefer ©lnu$ feie £al: 

25881. »oburch ftcfe feie SRlcfetlgfelt 

beö (Salfulö bewährt. — ( Son feen atteräujfer» 

flen Näherungen tft anberwärt« feie SKebe.) 

5t4fonnement ' . 

• • . t i , 

; , • au §. <5. 

bleibt Immer ein wlbrlge« ©cfeidffal ffie 
Sllgeber, baß Ifere gehäufte Signaturen fo ab» 
fcferecfenb ftnb , baß feer bloie Sinbltdf ifere« . 
$lelb« ober fea« Sluffefeen ifercr Stracfet ba« 
©orurtfeell gegen fie erregt, fte fei autfe Im 
Snnern abgefcfemadft # un> wiberftnnlg» SKQe •* * 
Unfunbtge fprecfeen fo, unfe aucfe, wer Sufi an 
ri Ifer feat, mu« eingeßefeen, baß eine lange 
Reifee oon bloö jufammengefetteten 25 ucfejiaben 
unfe Sröffeen befcfewerllcfe burcfe gu laufen fei. 

<£ 5 Slbee 
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Wer eft tft bern Uebel bodb faum abjubelfen; 
jebeS .anbre oorgefcblagene Mittel verleitet $u 
UBeltläuftigfdten, »eichen brr Sftedpner ein für 
allemal fdttb bleibt* ®o halb mehr, als ein 
Sucbßabe für eine ©rbfe, bfe oft im (Salfttl 
oorfomrat, gewä&lt wirb, fo werben bie ©lies 
ber in ben @Helcbungen |u gebe&nt, unb wol* 
len nicht meljr für eine £eile jureicben ; bar« 
über geratb man in noch unbeutllcbern 2luS* 
brudf, als man oorber permeiben wollte. — . 
Snbcfien ft&elnt eS mir boeb immer, (ich f?abe 
auch barüber mit mebrern perftänbtgen 9J?än* 
item gefproeben,) baß im Siäfonnement.felbfi 
jpaupt * ©rbfen nicht nur mit SSucbftaben, fon« 
bern mit ganzen Flamen, unb jwar, wo 
mbglicb/ mit bizarren ober auffattenben 91a* 
men belegt werben foUen. 93. über bie ge* 

* gebene ©ebne, C, würbe unter bem tarnen; 
€omui u.fiber bie gefuebte Z, unter bemSlamen: 
3eno, in ber laufenben Siebe, weit einbrüf« 
Heber gefproeben werben fbnnen, als wenn man 
wie gew&bnltcb, nur, c, unb z, fejt. Über, 
»,waS bat bann <£omuS mit £eno $u tbun?“ % 
(läßt ftcb wobl bagegen oorbrfngen,) man 
barf ja bo cb feine Sieben« 95egrijfe bamit »er* 

bin* 
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Mitten? “ ..♦♦'S * »ei« »oM, &<$ ft* 
bar&ber fpotten, au* glet*, al« pro aris 5c 
focic » für bie alte für je 23u*fiaben ©tgnatur, 
fe*ten laöt» 2Ulein, wenn« bann bo* ein* 
mal' f o tfl , bag einer, bem i* gcfagt habe : 

»»©lefe fclnle fott <£omu«, ober (Shabrla«, . 
ober 9tt tn r o b unb blefe anbre ba, 3 c n o, ob. 
^abbof ob. ©aba helfen,“ fo oft t* weiter» 

Mn wieber auf ble nebmlt*e Linien ju reben 
fommen, itnb fte abermal« mit ben bemelte* 
g a n j c n SRarnen aü«f»re*e , baff (fage l*/) 
mein ©cbttler ober Unterrebner ml* beffer net» 
fleht ,* unb ber‘ rt*ten Söorfleßung ft* iebe«* 
mal f*neüer erinnert , al« wenn l* Immer 
blo« »on c unb z fpre*e, warum follte l* 

r # i 

bann ble Flamen nl*t oorjiehen? — ©lei» 
lel*t , well ein alter, (fonfl ebrwörbtger) 9J?a« 
tbemattler ober ein flrenger SHecenfent ml* 
feltfam f*eltcn mi>*te? ober, well mir ba« * 
SSeityiel febr grofer Scanner entgejjenfiünbe, 
wel*e feit bunbert 3uren nl*t föf gut fanben, 
ft* fo weit herab julaffen? . . . £erglei*en 
S3efür*tungen füllten ml* nl*t abhalten, mein 
fftr beffer erfannte« Mittel jur 95erjlänbli*felt 
wtrfli* bei jebem ßlnlafi in 2Ju«itbung jubrln» 
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gen , — wenn nur mehrere Sftat&ematiTer be$< 
faß# aug etnoerfianben wfirben , auf Abnllg* 
SEBelfe ftd> auftjubr&cfen. Dann einer allein 
tfolirt, fann ba nfgt »iel f&rbern, wenn er nlgt 
fgon allgemein, al$ Üflatabor In einer gewlf* 
fen Sctenj anerfannt ift. . , * Snbejfen werbe 
leb cd bog bie unb ba wagen , meiner elnget» 
nen Ueberjeugung ju folgen, 

K 8Ba# unfern f. 61*65 geführten ,$aupt»S 3 eweiß 
felbff anlangt, fo wirb nun wobl beutllg fepn, 
baß allein bie üJorfieüung beß SKabtuö an iwo, 
Stellen, ae, unb ei, unb ber ©ebraug in bet 
erjtow alß jjppotenufe , in ber jwelten alö 
©pntbeft« »on 2 ©mnblinlen ju 2 regtw* 
SDreleefen , bie ©rfenntnlß »ermittle , unb ba# 
gefugte SSerbältntß an ben Xag bringe, Sn 
ber Xbat gebt wieberum aug bler, (wie oben 
f.) eine SRebuctlon unter einerlei Benennung, 
ober Sm&dtf&brung auf ©Icigartfgfelt 
»or. *) £>er progrefftoe SBct ,. ben man bi<t». 

uägjl 



*) Die tinitai cf, unb fi, märten beflimmte 5rag* 
mente oon ber fgon beflimmten ©röfe bei 9fatiu$ 
werben, wtit&c* regrefftu lOgcbt, 



«Jcbft burcb Quabrirung bornimmt, ift gleich« 
fam nur bie lejte Bereitung (adaptatio) jur 
unmittelbar »folgenbeu 2lufi6fuug, well ftd> 
(wig bou gleichen Öuabraten auf gleite 2Bur* 
jein fcbUefen lägt, — £aß ble grofe ©ebne, ab, 
felbft, (@omuS) als gleichartig mit ber SRabluS 
In ©rbfe , anjunebmen, unb nach ibm auSge* 
meffen fet, (als i : V 2 ), ift töngft bargetatu 

UebrlgenS Ift nicht ju leugnen, baß eg fftr 
ben menfcbUcben 33erftanb mit einiger SBe* 
fcbmerlfcbfelt uerfnßuft tft, für ben ft mp ein . 
Sluöbrucf einer Orbfe ben compliclrten 2luS* 
bruef einer £Mfferen$ » ©rbfe ( mie fi = r — cf,) 
fogar oft annebmen , unb barait glelcbfam ma* 
nborlrcn au muffen. SlOein, baß man bureb 
Unterfcbtebung . bon bergleicben Slequtbalenten 
ju ben wicbtlgften entbeefungen biuburcb brlit# 
ge, Ift boeb einmal umoiberfprecblicb gewiß ; 
unb baß unfaglicb oft gar fein anbrer 2Ju$* 
weg, ju einem borgefejten 3fel ju gelangen, 
übrig » borljanben fei , ift ebenfalls obnjweifeli 
baft. — ein paar feilen be« grofen SKgebraf* 
f erS, be€roufaj enthalten febr biel, wa$ bl«r* 
b<r geehrt, in gelangter Äitrge ; 

Un 
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IJn des grands Soins d’un Algebrifte eit* 
de f’accoutumer , ä Subftituer un Signe ä un au- 
tre, (boppelter Bwecf) (i) ou» aß" rendre 
(cs Calculs moins charg^s de lettres, (2) ou* 
pour faire en forte, que les divers Membres, 
qüil compare, paroiffent exprim£s fous de me- 
ines letires. (©. fein Trait£ dePAIg. f, 189). 

93on beeben 4?ltijtc&teo, unb Erfolgen jeugt 
auch unfer gall: 2)urcb bfc gebaute ©ubjfitn« 
ttonett fam nach nnb nach alles unter bie 
Benennung beö #albtnefier$i Unb, wenngleich 

burch Slnnabme ber ©fgnatur r 2 — ~ C», fftt 
# ™ 

efs, eine ©leic&ung $u Z •, f. 65 anfangs juw 
Sßorfdjeln fönt, welche wlrflich charg£e de ler- 
tres helfen fann, fo erhielten wir hoch eben 
felbft burefc <£tnr&cfung biefer ^ifferenjsgorntef 

r* — -• C» Slnlag, bie gan|e ©lelc&ungSa 
©r&fe fofort gar fehr abjuförjen, einmal, 

wegen ber ©elbft ? J)ejf ruction non -• C», fflrS 

anbre, wegen je$t er(t tunlicher Bufammen* 
fchmeljung beS r* r* in 2 r» j wobur c& 
aHerbtngS ein calcul moins charg6 de 1, glöcflich 




79 



♦ * 

erhielt würbe« 3fn bem 93effp(el jum 2ld)t* 

€cf laöt fü& beßfaUß aud& ble ®eicfcungß* ©yb* 

fe : 2 r*. ( i — y> -* ) trejfenb &ier anfu&* 

ten. ©ß mußte eine anbere Korber umfiönblid) 
außgefejt werben , nefemli# 

2 r* — 2 r V (r* — j- r»), weltfce man fe* 

bann nac& unb nacfc ölß ss 2 — 2 y - fen» 

nen lernte, unb enbll# gar auf: 2 — Y i, 
begagiren fonnte. Daß fabe man wofel gewiß 
anfangß ber compllfirten ®rbfe nitfct an , ♦ . 
baß man auf eine fo ftmple ©ignatur fclr.auß 
fommen wörbe, unb bennod) gelang eß, eben 
burcb gefcbiften ©cbrautb beß ©tucfß ber gor* 



5* 7* 

®a man ble gormel gefunben batte« wenn 
C, aiß ©eiten ©rbfe ju einem ^Bielecf non n 
©eiten gegeben war, barauß bie ©eiten *®rb* 
fe eineß «ölelecf^ß pon 2 n ©eiten, (Z) jn ffn* 
ben, fo wagte man nun baib auch regref. 
fibe SÖerfucbe, welche nicfct weniger gelangen. 

Sftan 
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• 

gjton fucfcte au« Z, al« gegeben gebaut *) bi« 
@rbfe, C, *u ftnben; fj*®* au« ber ©ettebe« 
©e<b«ecf« bie be« Sreiecf«, au« ber be« 3ebnedf« 
bie be« gfinfecf« ; ) * unb eruirte ju funftigent 
®ebraudb in allen gallen bie allgemeine gor» 
mei bleju fo: 3uerjt nmrbe f&r Z, ober 

aucb, f&r Z», bie gegebene guabrirte ©e«ten» 
©tbfe, (£eno) bler »lebet fubflltuirt, unb bet 
gorm nach al« befannt (I) gefejt : 

Z«sir»- ir \r ^r* — j c, >) aber 

wobt $u merfen, betn ©efealt ticcb * n>ar bie 
< , jufamtnengeiejte ©tetcbung« • Or&fe nur bi« 

i C», befaunt; eben C follte ja er(t eruirt 

werben# atfo wol aucb r . C» \ barauf tjl ja , 
\ * 

bie ganje Aufgabe gerichtet. SSIo« formal 
. (lebt bemnacb C unter betannten ©rbfen brte* 

' * nen 

* 

■■ ■■■ » ■■■ ■■ 1 1 - 11 * 

*) ©a gieng man alfo oom fleinen 3eno au t/ unb 
jucbte bi« t»nt grcfen gomui tu fornmen; b. &. 
een Oer ©eiten* @r&fe einer gisur ton * n ©eiten 
. fcbritte man tu Oer ©. ©r. einer J. eon n ©ei* 
tcn. ©erbet aarö iimgefebrt s . ♦ « 
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nett , ber numerifd&e 2Bert& beffelhett ijf abet 
crji ju beftimttten« £>a mugte bann ber 211 ge« 
hratFer allem feinem ©d)arfftnn aufbfeten , um 
C a» Ifoßren , b. f>. «$ gana* «Hein a«tn 
©lieb einer uerfUnbllchen ©leichung ju machen, 
unb alle anbre ©r&fe auf ble ©egenfeite &ln< 
über au bringen. <5r benabm ftc& beöfealb for 
&urch eine gar leicbte Umtvenbung bilbetc et 
(Iltenö} au$ bem Siequtoalenten, 

-^ T- i 

Z* s % t*i;T (t* — -C*,)näcWf.®leWhung 

ar,_Z« = 2 r v Ct*-r c«,) *) : 

. ■ • Ert 

» ’ * ' , . » * 

• *) Wenn iSb-ft [ober 14 S 31 ~ , g] iß, <fo 

gewiß immer b ^ a « c, [ober >* «4 =3 g]« 

Söö fann ftcb wol jcbec felbß beweifen » <?r larf 
nur# wie in bet Schule/ fprcchen* 3ß *=; b-« c# 
fo iß auch • ^ c — • b} 3 ß a c =: b/ fo iß 
and): cSb-Hi, 3n unferm gall iß, a/ ba oben 
z», unb b, ba oben « tt. u.f.f,. — « Sie 8n« 

wenbung oon äße bem Femmt toieberum gleich 
(fub ivj'oor. Stugenfcbeinlicb iß, »4« c« b, bet 
«ermitteinbe begriff, bureb weichen b<e €rFenntni* 
möglich wirb, baß: b —« a s c fei, welche bet 
SStrßönbaueber allewßen®leicbung; (»St^ *) 
nicht unmittelbar folgern fann, • 

« ' 
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JDer C HI )te 2fct, welchen er bann twrnabm, 
’ war eine Öuabrirung berberfett#, 

4T4— 4r*Z*^Z+ = 4 rJ, r l — ~ C # , 



ober ss 4 r* — J r* C», 

=s 4M — r» C*, 

Da# erffe ölleb, 2 r* — Z« mußte ja fbrm« 
Heb ul# eine blnomffche 2ßur|elgrbfc bebanbelt 
werben; 3fn bem anbern ©leld)ungö* ©lieb 
..aber warb, ber gorm nach , ' blo# “fc r $u qua« 
brlren: 2r. 2r = 4»; t>on bem stengactor 
aber ba# SBurjel» Reichen fdjlecbtbln |u befel* 
tlgen; fo war ble «potenj * <£rb&bung g<j n | bc« 
richtiger, 35 urch ben leiten 2Ju#brucF fam bann 
ber ^natyfl bem gefuchten C fchon näher. Slber 
inobrberfi war noch r* C* |u Ifollren, (IV)ter 
-2lct: 4 r4 wirb au# bem blutern ©lieb in ba# 
borbre geworfen; ba entlieht: 



*b 4 r+ — 4 r 4 4 r«Z - Z 4 == r* C*, 

’b. b. o *{♦ 4 ra Z 1 — Z+ =3 r* C», 
welche# ba# nebmllche Verfahren, wie oben 
( II ; borau#fejt. 

Vter 2 lcr. ©ft>. burch r* beeberfelt#; fo er« 



giebt 



4 Z* — Z* _ r* C* 

* — „ — = — = c *; 



ober 



V 
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ober ln einem gleich » bebeutenben Sluöbrucf: 
Z*. ^ r ^ ijl ba# □ oonC, ob.= C\ 

£emfelben l(t bann blöd ba# 2Buri » Belchen 

4 „ fZZ. 4^Z 4 ^ 
boraufejjen, fo bat man : V ^ — J 



= c 



sjftan bat «ln fpectcüeö ©elfplel, ffir welche# 

# blefe gormel jutrlft, wenn man unter, 2 n( 
©ec h# (= 3) »erfleht , unb annimmt, eS fei 

aufgegeben, au# ber befannten ©eite be# ' 
©>ecb§* (Jdf# ble unbelannte be# Drelefö ju 
fuchen, SDalft 3«no ber SHabUt# felbfl, well 
ja ein ©ecböecf notorlfch burch Anlegung be# 
SRablu# blo# gebllbet wirb, alfo Z= r-; folgt 
Uch wirb nun C, (Somu#) ble Drelecf » ©eite 

2 V 4 ri— Z* 
leicht fo gefunben; t 

r ? V’4r t '-— r* „ 

1(1= C ; aber alfo auch : ~ t ~ c 

eben well Z = r $u nehmen 1(1. ©orne aber 
hebt fleh r mit r ; alfo bleibt : V4 **— rz = c * 
welche# / wen» Im 3$ter r* wurlllch fubtrablrt 

fub» 
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wirb, fo Diel tjt, al« : v 5 r* =s C* womft 

»Ir eben ba« Slequloalent ffic ble ©efte b e« 

•% 

25relecf« erbalten, welche« »Ir oben (f. 49 .) 
eben fo , ober au# =: r 4 •y’ 3 , erfannt bitten* 
Gin jroette« meine« Sebuufen«, »egen & bet 
Slu«fübrung, noch »lei fch&nere« Selfplel fornmt 
unten »or, (»enn »Ir ba« «brtert 

haben werben,) beim g&nfecf. 

fftäfcnnement 

8« §• r* 

t 

Sagt un« bewerfen , »le ba ber 3lnal»(!, 
&er C au« Z fucht, ln V Sieten biefe« verfiet* 
te C glctcbfam »erfolgt ; Sr wenbet Immer fein 
Sluge barauf, »le auf eine Stute, unb »er* 
läßt e« nie ; unb rubt nicht , bi« er« ganj b e* 
gaglrt, allein, &or fj# fleben bat, ♦ . . ♦ ♦ 
25a« fKefultat in jebem Slct Ifl ein Schluß 
»el#er allemal blo« mittelbar b«au« 
fornrnti 5m Iflen Slct erhellet blefe« für ft#, 
25er Slu«brudP für Z Ift ja nur entlehnt, unb be* 
3 lebung«»elfe gültig, 5m Ilten Slct leuchtet eben 
ba« »ol jebem ein, ber nur bie SSote f, 8 » le* 
fen mag} £>bne ben gebachten Sfllttelbegrlff, 

»ei« . 
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welcher, unfrer urfprüngllcheu gormel gemad, 
«Id ndchße Gonfequenj: 

> x 

Z» * ar.'Y 3 ( rl — C«) a 2 r*, lm2lud* 

brucf Reifen n>urbe, liefe ftch aud Z* unb bef* 
fen 2lequtoalrnt, nicht unmittelbar bad Slequlö» 
für 2 n — Z l f ba& mir bort feljen, folgern» 
3m IUten 2kt mußten etliche 3Rlttelbegrlffje 
elntreten , fonberlich ber : baß. 'V’*» T* =3 *i 

unb | ri - (i fei 3m lVten war ble 9Ber* 

mtttlung nbtig, wie Im jwelten, unb noch wef* 
ter ble SRebuction su o aud. unb — ♦ 
3m Vten ble £lnftcht ber Cfntbefcrllcfcfelt non 

—« ä i bei SRltc. unb Dlnlfton,. ln fo fern 

t • 

cd nlcbtd fn ©rbfe alterlrt. 

9Bler concatenlrte (Schlüße flirten alfo jum 
djaupt »Schluß, uon welchen jeher fid? bld auf 
gewlflfe «ProfoUoglömen wteber uerfolgen ließ, 
welche ber geiibre «Rechner aber gewbnllch un» 
berühr liegen laßt.'. . . ♦ Hebung bann ed 
blerlnti fehr weit bringen, fo wett bad man 
aud) ble notwenblge 3wlfchen » 9vetbe febr. »er* 
wlcfelter 2RltieU begriffe, .nicht mehr achtet, 

1 S 3 lh» 
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Ihrer Im SIuSbrucT gar nicht wettet erwähnt, 
ja wol Ihres DafepnS ftd) nicht beutllch 
bewußt ift! Daher bte bunfle Sprache grofer 
sjftänner ; baber ble ^Berechtigung ju ber $ör* 
je, mit welcher, jum SSetfptel, ein 9tewton, 
trgcnbwo ben (EalhM bloß bl« auf bte formet ; 

I 

a‘ *b — zs b« fortf&brt, unb bann fpre* 

chen barf: »»Damit Ift ja x felbjl gefunben, 

unb liar fchon Im ÜBertb toorbanben." — Die 
noch bteju gebbrlge Goolutionen ftnb ihm ju 
geläufig ; er Ift feiner (Sache au$ anbern abnll« 
Chen Entwirf hingen fchon gewiß ; babingegen ein 
anberer bei blefer gormel ba$ ob? wie? erjt 
nach unb nach ju berichtigen b«t ! . ♦ ♦ ♦ 

©ottte eS übrigen^ jemanb oerfucben, ble 
tluöbrucfe be$ (SalfulS, (ble obige IV Siete bin* 
burch) burch hinten barjufiellen, unb ben @aug 
be$ SBeweifeS burch geometrlfche Gonflructionen 
getreu perfolgen ju wollen, fo würbe ber« 
felbe bl** ein äuferjl m&bfameS ©efebäft über* 
nehmen , unb fich in beinahe unabfebllcbe 
Zeichnungen perwlcfeln ; Der b*Ufame Erfolg 
vieler 23mifibungen ähnlicher 2lrt ifl aber gar 

oft 
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»ft bie U e b e r j e u g u n g felbfl t>on bem nortref* 
Iftben ©tenfl, »reichen Sllgeber bureb ßurje 
unb SSejllmmtbeit gewährt, unb t>on ber @e* 
fchmctblgfelt, mit weither fte leicht utib ftcher 
wenn man ftch nur mit einigen ihren gormeln 
recht befannt gemacht hat , auf ^efultatc non 
bem audgebreltetfleu Umfang ^inau^fu^vt , auf 
welche Zufammenfejutig intuitiver Zeichnungen 
nimmermehr für ftch blugeleitet hatte. . . Unb ba 
biefer Ueberjeugung noch fr biele greunbe bei und 
ju w&nfchen jtnb, ba ber Unglaube, baß Sllgeber 
in ©cometrle viel nülje / noch lelber ! beinahe 
allgemein ln unfern Schulen regiert, fr tft gar 
wol au wunfdjen, baß felbfl Sßlfdgrlffe, unb 
Sßerirrungen , bei welchen man ftch enbllch fei* 
her jugefteben muß , baß ber gebofte Erfolg 
fehlgefchlagen fei, Slnlaß geben nibgen , bie al* 
ten töorurtbelle au verlaßen, unb bie eulbenten 
93orjüge ber neuen Slnalnfe anjuerfennen. — 

§♦.8* , . v 

Aufgabe. £ad 93erbältnld ber Seite bed 
Zebnedfd, (bad ln einem Äreld betrieben, fleht,) 
jurn jjalbmeffer bed äreifed ju ftnben» 

8 4 £le 
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£>ie ©eite bed Sebnedfd |ft eine ©ebne Im 
Ätelfl, ab, »elt&e (gegen ben 9tabtud) ald Bai* 
grbfe, und noch =3 x ift, £u erutren tft bem* 
nöd) ebert, to«d I : x, ober io SRUU *u x 
bter fei? 

Bubbrberft »erben jwo 
norbereftenbeSelcb* 
nun gen erforbert , um 
jum £tel ju gelangen. 

©le e r ft e : 9Jta« be* 
trautet ble @elte, ab, 
nid 93aftd elned leicht 
ju conftrulreuben gleich* 
ftbenfl. ©relecfd, n>el* 
ßed unmittelbar fertig Ift, wenn man 2 9ta* 
bien, oom Zentrum aud gezogen bat, ak^bk. 
©ad A b«l0t alfo, abk. 

©le jroote: 5SJtan jiebt ble ©eite , vob, Slnle, 
ab, gerabe fort, fo baj? bad angefejte ^Berlin* 
gerungd* ©t&cf , bd, ble Sänge bed Stablud 
erreicht, b. b. * s bk »trb; ©amlt Ift ein 
gwelter gleUbfc&enftiätcr £ r ig n gel, bdk, fertig, 
(wenn blöd oollenbd, dk, jugejogen roor* 
ben.) ©ie unlengbare ©lelcbbelt ber Stabten 
beweist ble ©leicbbelt ber ©cbenfel non felbft. 

Stun 
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Sluti wirb ftber bl« ©infei blefer 9 gleldhfchenfa 
liebten Srelecfe, (bie Weber gleich *gro$, noch 
«tnanber ähnlich ftnb,) wie folgt, räfon* 
tiirti —*) 

P l 

I) £le ©eile bei ^ebneefö unterfangt, als 
(Shorbe, einen 23 ogen non 36°, notmenblg, 
öll 3600 : jo« JDlefer Sßogen iji bal ©aal 
bei Gentrl» ©Infell, c, im ©cbeitel bei flei# 
nen Drefecfl, abk. 2>er SHulbrucf 

s ^ s c, muß alfo göltig für biefeti 

•10 ia 

©infei fe^n , »eil notorifcb bal ©aal non 4 
rechten ©Infein (4R) glelchbebeutenb mit 360 

©raben 1(1. ©tätt~ 0«t fur^er : 7- ~ * 

II) ©eil bal A gleichfchenf licht tff, fo ftnb 
bie ©tnfel auf ber -Söafrö gleich, u 1=3 *» 3 « 
Beziehung auf ben befannten ganzen ©ehalt 

§5 ' «*«« 

- v » i 



.*) — Um heraus tu bringen / (bann ich will mit 
gieifj fogl'eicfr ben 3«ecf unb ben Erfolg feßen!) 
bafi bas grofe Srelecf, *dk, bas (Snfemble bet* 
gleid?W)«nFli<htcn/ bem f Urnern »pn beiiltlben# 
•bk, Ähnlich fei* 
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clned {eben A, ber =5 2 R Iff, fehlt aber tut« 
tfirltch u unb i noch ber ©cheltelwinfel , c, 
biefem £otaIgebalti b, b« u i 4* c iß ss aR, 

2 R 

folgt, u *t< i s a R — * c, ob, ^3 2 R — ~ bern 



oUererfl erutrten Slequl», t>on c gemäS, &urch 
SRebuction unter eine Benennung aber iß : 




III) Seil u~ i (ß, fo gilt auch bie ©letchung: 

O R 

=3 u^u, ober =3 i i, 3ß aber ber 

oR 

boppelte 2Bitif, uon u s ~ fo tnu$ ber ein* 

A R 

fache : =; ^ fe&n , unb ein gleichet für ben 

u^u 

einfachen Sinfel, i, ßatt höben ; b. h. ~~i~ ~ a 

iß • 3 l|— b. h, s: ^ unb ebenfo i =3 ^ 

QBeldjeS ßch auch in ber 3nfönrnienße0ung' he« 
währt, wo 

► 

c >ft u >f( i 2 R 

2 R. 4 R. 4 R . 2;*4*4_ I 0 R-.„ 

7*7*7." — • — -*R. 

bie 
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bie 3fttd)tlgtclt be$ ©erfahrend bocö «<■ 
probt. 

IV) SBenn man c mit u ln biefen 2lu3brucfen 
»erglelcpt, fo jelgt fich c offenbar nur halb fo 

gro« , al$ u, well ja ~ R hoch ftcher noch fo 
. " ^ R 

groSlft, al$: b.h, us ac,unbi s i c eben* 

f aö$, ober : erjl ber boppelt * gebachte @entrl 
SBtnfel firne einem ber $wel HBlntel auf ber 
©rnnbllnle gleich. 

V) 3« bem anbem gleldjfchenfel. A, bkd, ftnb 
bie aßtnfel auf ber SSaftS, dk, ebenfalls 
gleich, dsl, 2113 auferer üBinf. fleht 
aber biefen beeben, u, (im Keinem A) entge* 
gen, unb ift bann beeben im 2Berth gleich 
$u achten, us d*k, oebr auch iebem oerbop* 
pelten, well fie ja felbfl gleich finb j b. h. 
us 2 k s 2 d, 5?albirt man beeberfeitS , fo 

muS auch flehen : ~ u s k s d, 

\ 

Vi) S5r bie Reifte biefeS ffifnfel beS SBaftS, 

(ober für ~ u) I5$t ftch aber auch ber §eni 
trlwinfel, c, fefcen, (nach nr, IV«) b, &. 

c=* 
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cs u; bemnadb tft c auch fo gro$, öl 5 \t» 

ber ber i ÜB. in bem obern A,bdk 4 ca dsk, 
J'Mcmit ftnb alle £ata oorbanben, um $u be# 
tpeifen , bag ba$ Keine A, abk, unb ba$ grofe, 
cdk, (roeldjeS bie 2 burdbgeforfdjte Heinere be* 
faßt,) ähnliche ©retedfc feie«. 3b« ÜBtntel 
im ©chettel ftnb ja gleich, d, ber 2Bfn* 
fei, i, ift beeben gemein, unb bie ©eite, ak, 
ebenfalls in beeben bfefelbe« ÜBenn man bem« 
nach baS Heine A , abk, beraub bube , in ba$ 
grofe hinein rücfte unb ©(bettet auf ©cheltel 
legte, fo würbe ak mit ab paralel laufen, (al6 
«Safe«) unb bie ©eite , ad, mürbe mit ak, 
homolog, ober gleichnamig fe$n, b. b, Sie pro* 
Portion träte notwenblg ein: 

ak ; ab ~ ad : ak«' 

'Dictsaft* jurSöft* ^3 »ic bie Dran lie« |ur brart 
imflrofen im Keinen genbe@eiteim l. ©.int 

A ßrofen: Keinen. 

3ejt erfl trit üllgeber ein. 3« Btücferlnnerung 
auf baö £)bfge werbe bie Sinie ak unb bd, 
fchlechtbln mit ~ r, auSgcbrücft ; (welches 
»ol angebt, ba ia beebe hinten bie £änge beö 

#albmeffer$ muffen ) unb für bie ju fu« 

1 » * 
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e&enbe ©eiten« ©rbfe , x, gefejt; (tzz ab.) 
#ieburc& oerroanbelt jtc& ble erjTgefejte $ro* 
Portion burch ftmple Unterfdbtebung blefer €ig« 
naturen in bie nadbft jiebenbe, r : xs x*<r: r„ 
Sarauö fuhren nun folgenbe Siete jurn ^tel: 

I) SöS ^robuct ber auf. ©lieber ifl , bem 9V 
ber inn. gleich : rr =J x ( x r ), 

ober : r» xx <j« x r ; ob. aucbr*:=; x* ^ xr t 

II) 2 ßo ber Sllgebratfer nur eine fo gebllbete 
gormel jiei)t ba weis er fepon, bag eine un* 
reine quabratifdbe ©leldjung flufjulbfen 

fei, ©rabbirt 31t xx^<xr. noch” 1 r*/ u. gebt 
bann ba$ Quabrat ber binomlfcben Ußurjel : 

- r)> - xx^xr^^ r« t>or ftdb» 
Sem anbern ©lieb ber ©leicbung, (in nr.I, ) 

neljml. r*, fugt er bann ebenblefe# ** *>el ; 

fo ftebt blemlt beeberfeitS ergänzt: 

xt * X r * ^ rt-E5 r* * ^ r» als ein reine# 

ober ooUfommcne# Öuabrat. Semnacb au# 
noch i« ber (jweltbellfgen) SBurjel: 

*V* ( r * * ~ gfir ben lejtern 

2lu$a 
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«ludbrud! fillt aber au* ss V ( ~ j » •) 

M = V*r r ’* 

UI) giun ijt x gar lel*t boUenbd ju erulren ; 

$$ Ift ln ©leidjung oorbanben, wenn j- r 

beeberfeltd abgewogen wirb; b.b. 

x J-J T 1, r* — ~ r. “Damit t(t ble gefu** 

©rMe bet Betjnecf »Seite, ab, bann felbfl ge- 
funben , unb offenbar ln gellen ober S**S* 
menten bed ipalbroetferd aa^ficbritcft ; Senn, 

Y L r* - L r , U? bo* gewlfl eine ber ©r'ofe 

bed SK ablud glel* artige ©rofe , wie fte ja 
au* bur*aud Benennungen na* l&m, (unb 
aud *m gebllbet) trägt. 

gßad man bemnä*fl ferner mit blefem er* 

forf*ten SBertbiY ^ r * T r * bornlmmt, 

ijl blöd (Sntwldflung, unb ©IntpUftclrung jut 
33eguemll*felt bed 3 alen* SKe*nerd. Ta feit 
man bann: • 

V* 
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. f . V5- r * ch VS- r— i r, 
o. — j- / oö * ~ woraus 

fid) enbUcb formlrt: 

r. V 5 — 1 . / V S — 1 

_ — , ober - «.;*♦ 

3n Baien Ift ble Qu. UBurjel auö 5# mit 7 
JDeclmalen: ~ 2,2360679 §o!gllcb: 

Y 5 — 1 =2 2,2360679 — i, b. &. s 1,2360679 

#«U>lrt 1(1: 0,6 18338 5" . 

ober: o,6'8339 =3 *♦ • , 

©0 gro$ ijf bemnacb ble ©eite beS Be&necfS, 
im 93crbaltni6 gegen ben SRabluS, wenn blefer 
~ 1 gefegt iftj berfelbe aber al6 io SOZiU* 
angenommen fo l|t baS töer^viftniö bann fo : 
x : r ~ 6i8J39* : 10 Millionen, 



Siefen $rforfdjungen, Interne- fte namenl. 

Heft ble #auptformel, r 2 * —■ r2 entfalten, 1(1 

foIgenbeS geom. <^onf!r» ertön# # 9Berfal)ren un* 
mittelbar bei jufugen. 9)?an flelle unfern bifo 
berlgen SKabluS, bk, «lg 'JJerpeublfel, an baS 

Gnbe 
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9 6 

<£nU einet £lnle, bf, wetye gerate halb ff 

gro$, 4l$ ber Stab» fei* 

X Fig» It* 

folflbkä T/ti, bf=j % t ' - 

£>cm rechten iBlnf el , 
an b, gegenüber, läuft 
ble #ppoten kf. 9Kan 
febe biefelbe, als ben 
Slabtub eine? anbern 



f 


M 




/ 



\ 



grofern an, bef* 

fen Zentrum, f, wäre, 
unb benfe fleh bemnachfl benfelben abwärts fleh 
brebenb , biö a, fo muS er hoch natürlich ba 
noch fleh felbfl gleich f*9«r *♦ &♦ * f=s 
2fcgt concatenlrt man folgenbe ©chlüffe s 

i) £)le .ftppotemife , -kf, guabrlrt gebacht , Ift* 
ss bkq »{4 bfq kfq, ober ba bk ^ r fl fl/ 

ly • 

unb bf ;=: y r, auch : :=: t 2 j-* 

$) «eeberfl bie Gu. OBurael onSgejogen, glebk 
VC «*) a kf, wofür fleh, erwiefe* 

«et nwfen fejen lästj =3 V^* 

3 ) 3lebt man hon btefer ©rbfe tye Reifte be« 

3t<* 
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SRabiu« «6, (In ber gfgur, bf, =: ~ r,)foer* 
bdlt man gerabe bte fcbon binlangircfc eruitte 

©rbfe, (im GalFÖQ = Y ~ rt ~ 7 

unb tn.Sinlen, för Intuition : st kf— bf ~ x; 
ober af — bf =: ab. 

Setfaj. üßir Fennen bie auSgefpdbte ©eU 
U, als €borbe, roeldjer ein Sogen oon 
3 6o 55 360 t io.'im Ärel« correfponbirt : 

ober: ^ 5 a 1 55 o,6i8339~ * 

2 Die Reifte biefer (^^orbe glebt ben ©inu« |U 

18 ©rab. obigen ©orgdngen gemd« ; 2llfo : 

7*5 — « 1 

Sin. 18° =5 " =5 0,3090169« =3 7 x 5 

welches jutrlft. wenn man bte ©inuötafeln auf» 
ficpldgt, nur baß ( au« beFanntem ©runb ) bie 

lejte Eifern um 1 b&b« (leben. 

* 5 ' \ s* 

5Käfomiem«nt ; 

8 » §. 8 . 

<5$ ifl mir jeberjett »orgefommen , bei 
menfcblicbe üßi| Fbnne ftcb auf bte 2 lrt ber 21 uf« 
Ibfung, melc&e mir nun. al« SBeantmoming 

© bei 
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brr grage BehnecfS, fernen, wirf* 

lieh ölet in gute thnn. 3# glaube, eS Iß ex» 
laubt , einet» gewlffeti ©tolz zu fühlen , wenn • 
man nach unb nach ju ber bellen ^inftebt bet 
verfetteten ©rünbe, weldbe bei btefem Problem 
unfern ©elß befcbäftlgen, gelangt 1(1, unb am 
©chluß — glelcbfam mit ftegenbem SötlcC ble 
SRelbe ber errungenen (Svtbenzen fcbneU bureb* 
laufen fanm Jünglinge feilten frühzeitig auf 
ben Stelz folc&er füfien, unb -gewiß nicht uns 
tblen (Jmpfinbungen aufmerffam gemacht wer» 
ben, non bereu blofer (Srißenz— — nie» 
le verßanblge Seute Im Sllter (ich bann nicht 
mehr überzeugen taffen«. <*ö Iß faum glaub» 
lieh ' wie fehe auö Sbeenbefchranftbelt oft hier* 
ü.ber gehottet wirb! ♦ c . . 

3n ben vorigen ©rforßbungen hatten wir 
überall recht »wlnf lichte £)rclecfe nbtlg, um jum 
gewünfehten 3«^ jebe$mal zu gelangen; 3« 
ber gegenwärtigen aber mußten wir bloß z« 
ber Vergleichung zweier fplzw. unb zugleich 
glelchfchenfllchten A unfre Bußucbt nehmen, u* 
unb von beren 51 ebn lieb fett (abk e/i adk) 
überzeugen, hierzu waren 6 Verhanblungen, ober 
6 befonbere SteflcrlonS » Slctc , erforberllcb » u» 

bann 
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bann noch ber 2Ict bet Sfmaglnatlon, wel* 
dber ©cheitel auf ©cbeltel; unb ©chenfel auf 
€;c&enfel legte, unb babnrch jür bet (Sfnftcht 
qualitativer Einheit üethalf. SBlrmüf- 
fett baß grbfete ©retedf im f lelnern , glelchfam 
in SWluiatür, wleber ft'nben, unb für ebenfo 
quallftclrt »lebet erfennen ; eben bie Serbin» 
bung bet Xfeelle, eben baß SlnfchUefen gleich* 
namlget ©eiten muß anfchaullch vorbanben fepnj 
unb baß eß vorb. fei, »Irb auß ber beweis* 
Heften, (auch oben bewlefenen) ©letchb*K bet 
SBinfel allemal notwenbig erfeljen, — 

Sie biergllebrlchte Proportion, »fe fte oben 
betallilrt gefegt würbe, war bemnSchft nur ent* 
tolfelte ©prache biefer aie&ullcbfeit, ober, fuc« 
tefifa • eoolotrter SHußbrudf berfelben» 

9tun aber jiellt ftd) Sllgeber ein, £>a wirb 
bann juvbrberft ber ©chettfel , ad. In bem gro« 
fen Dreiedf/ bet in Slnfdjauung In eine Stnle 
jufammenflloß, burch Uebertragung bet vor* 
hin ventillrten SBegrlffe , unb beren 9Jecogn»tf* 
on # nun wleber fpnthetlfch betrachtet, alßx* r; 
unb jeit ift alle Wnfcbauung ber gigur felb(t 
von nun an biß anß (£nbe hin, bem 2luge ent* 
»ücf t ; bafüt aber wirb mit ber fplelenb » leicht* 

Q) 2 gebll* 
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getrifteten ©lelcbung , ns x'tf xr, fortan 
«cti*> operlrt, * . . Aufrichtig $u reben lft$ 
grbflentell$ eine glucflicbe Erinnerung 
welche ju ber Aufftfung, ble nun fchon ganj 
nabe tfl, fo gar frl>r forbevllcb wirb, ble Er* 
tnnerungt, burdh, algebralfche fünfte, wer wel*, 
wann ? ♦ ♦♦ gelernt $u haben , »wie ble ©pn* 
tbejtä ei neö in ble zweite <potenj erröten 951* 
nomlumS befcbaffen, unb wenn etwa irgenbwo 
ein ©tödC baju fehlte , wie -baffelbe ju ergän*' 
3 «n fei?“ £He ©letcbfbrmtgfelt blefer Ergdn* 
jung, bfterS in 93or(Mung wleberholt, prägte 
wol notwenblg ein gewlffeS 25ilb ber gorrnel ein, 
ba$ nun im gleichem galt ftc& reprobuctrt; u. 
wol um fo eher ftch bet jebemreprobuclrenburf* 
te, welkem etwa fein Sebrer bei Entwicklung 
einer jweitheiltgen SBurjel ble #oc&wtcbttgf«it 
ihrer ©eflalt felbft mit nacbbröcfllcben 9)ie* * 
men t o 6 anempfohlen haben mbdbte. 

ÜBa$ niijte auch Algeber, wenn man bie oft 
fo tbeuer ihr abgewunbene SKcfuItate nicht mit 
©orgllcpfelt ftctö oorrätfg jum ©ebrauch auf* 
bewahue , uub bann wörtlich ju rechter jjeit 
immer bamlt oorruefte ? , t , ♦ 

§, 9 
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UebrlgenS lg leicht $u bemerfen, tag, wenn 
man blc ©liebet ber Proportion : r;x=:x^r;r 
fo gellt : x >b r : r ==: r ; x , bamit ber Stabl» 
u$ , öl$ SBlttelproportionale , erfcbelne, welches 
auch mit ber Betonung in Slnten überetntrlft, 
wenn man glgur tl betrachtet, wo 
ab *i<bd;bd = bd: ab, auch ab>Jibk : bk — bk; ab,lg 
SluS ebenberfelben Belehnung la$t fich «bet 
öud) eine nicht weniger intereffante Proportion 
bebuclren, ln welcher bie ©eite be$ Bebnecf $, ab, 
als Mittel * Proportionale felbg , erscheint. — 
@$ burfte wol anberwirtS näheres Sicht 
* hierüber oon mit oerbreitet werben, ♦ . ♦ #t« 
— fann unb will ich blo$ noch einen üßtnf bin 
werfen fftr ben Slethetifer, in SÄüfftd&t auf bie 
bemerfungSwurblge Simpllcttät, welche bet 
ber geometrifeben @ongructlon ( f. 96. ) gatt hat. 
Sftan gelangt babureb fo unerwartet fc^nell jum 
Bwcdf , bag bie plbjliche ©rfcbelnung be$ Sie* 
fultat$ wirf lieb bie Seele ftberrafcht; — 
welcbe$ geh beflfer empgnben, al$ betreiben 
lä$t. 

5 * 9 ‘ 

Sagt un$ Jejt regrcfflo geben, unb au$ ber 
gefunbenen Setten» ©rbfe be$ B*hnecf$, biebe$ 

©3 Sünf 

* 
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$ ft n f e df d erulren. 2Bir erinnern uns an Me 
Sluflbfung ber allgemeinen grage; (§.7) wie • 
aud 2 n $u fucben fei : n ? tlßad bort Z feie* 
ffl M^r unfer gefunbened, x, unb bie ©eite 
bed g&nfecfd wirb alfo M« $ur grafen ©e&ne, C«. 
2 Bad ijl bann nun ln SMgrbfe blefed C'i ^eidt 
fcentnacb bte grage. 

2 )er erfle 2 lct, welken wir mit Z »orge* 
nommen batten , war Ouabrlrung ; 2inc& ladt 

^ C — J 

und bann x, unb befien 2lequloaleut : — - r , 

a r . 

guabrlren, C Ifler 2fct) x* :=: r s 

4 

wxic&ed, wenn 5 mtb *1 jufammengeräeft 

wirb fo Mel Ift, ald : — 2 * <v> 5 r , 

4 

?-V5 

ober =s ~ tu well ber 3Bert& elned 

83 ruc&d ganj ungeSnbert b e r f e l b e bleibt, wenn 
man 3<Sterunb «ttenner mit eluer gatten >?ar, 
Mer mit 2, MMbtrt. . 

ll)ter Slot* Obiger «Borjlettung (f ,80 genta« 
mud fot Me gormel, 2 ra — Z*, eintretet?, 
Met ald: 2 r* — x* unb im Slequloaient : 

® — ~~ r» ^ ob, unter einen SRetu 

. ner 
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4 — 3 *T< VS 

ner gebraut: ~ r» 

3II)ter 2lct, ®lcfe Quabrlrung au^gefejt, 

ijl : 4 r 4 — 4 rs. x* x4 4 r4 *— r* C«, Im* 

wer noch s 4 ~ * *— r», well iar* - x* 

nur formal fid) üeränbert bat» 

IV)ter2lct. 2)arau6 folgt 4 r*»x*— < x4 :=! t 2 C*; 
wofür fi$ aber auch feien Ia$t : 
x*( 4 ri — x*) rJC 1 . Allein ln 3 ölc»t 
fe 7 ♦ . ♦ ♦ erhält «tan ba$ 3leqult?alent blejtr 

bureb bte (Erwägung, bag, wenn $n ber ©lei* 

0 

4 — 3 *3E< V 5 

d;ung : 1 r* — xi ~ r*, beeber* 

s 

fei« aaabblrt wirb, fte fobann helfen muffe; 



a r« — x 2 * 2 . r* 4 3 ^V5 rJ ^ %i t * . 

t ' 

©b.4ra— x* r=! r» , 

^5 V5 

b. bt =3 T — J unb bag alfo 2 lequtb. feiert ^ 

*v( 4 r* —x») s x>( 5 *IX 1 5 r* ^ 

auch noch s=J r*C*. 



©V 



* v)tm 



N 



Digitized by Google 




104 

V)ter 2 lct Dto. burcbr» beeberfö fo erglebt ftcfc, 

= r» tft, ) *^-L c’; 

ober, wenn in ber erfleh gormel wirtlich*) 
muUipHcirt wirb ; 

10 - ^ TI r j - C 2j 

4 

3fn noch turjerem 2Iuäbrucf, wenn abermals 

Wie oben nr, i, »Jiler unb Kenner mit 2 bfbi* 

5 1.7*5 „ 

birt werben, ^ 5 — r2, 

>. I. 5 - = ~ r* = C2. 

Damit ifl bie gefußte ©eite, ober ©ebne, 
ln fofern jte guabrlrt gebac&t wirb, wlrtUd? 
gefunben; folglich, unguabrtrt, bie ©eite beö 
gunfecfs, oberCfelbfl, ifl twrbanben, wenn 
bie □ Sßurjel auSgejogen wirb : 



b, h. r » 7* 



5-7*5 _ 



- C, 



ou« = r. 



Um 



*) Soi probuet bec 3filet biefe i« ( cxpiidtc : ) 

15 - ( v't.V' *.)*(*• Vs)-* C f. V * *) 
b. b»*s-r *J*0- O.T’s/ob.s 10— i 7 *r 
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Um blefe irrationale ©r&fe ln £alen, (wenig* 
(lenö äufferft nabe Ijln) autSjubrucfen, oerfd^rt 
man fo: nimmt juerfl: 

V5 = 2,236067977497, ♦ ♦ .(mit i2$eclm«* 
len alfo;) 

SMefe Qu. 3Burjel»@r&fe, boopelt genommen, 
glebt : 2. v^5= 4472135954994. , 
welche 3al, oon 10 abgewogen. Im 2Iu$wurf 
li«t : 10 — 2. V 5 = 547864045006 ; . 

Me Qu. 2Bur£el hieraus gezogen, flieht: 

V ( 10 — 2 7*5) = 2,351141t* fe&rna&ebln; 

1 <* *■ 

golfllldb fommt C, in fo ferne e$ 

V C10 — 2 . V* c ) 

— r, l|f, in 3ölen $um «Bort 

fdjeln : -1— r. — 1,17 557®. *V =s C} 

als womit bann ba$ SBerbaltnlS blefer ©ebne, 
ober Sateral * ©r&fe beö §ünfecf6 gegen ben 
SKabtuS aur ©enuge bejilmmt Ift ; SSenn bec 
lejtere =5 1 tfi, fo i(l ble ©eite be$ günfecffl 

17 

in bemfelben ÄrelS 1 nnb noch £ 

• , 

* 

V. B 

©Ine fe&r leiste ©lelc&ucg, welche ftch au$ 
iibo gormeln, bie wir nun f$cn fennen, jle* 

© 5 ben 
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$ett tagt, fuhrt ju einet geomettlfcfcen (ion* 
(Iruetton felbft bin, welche »ir bi« ja nicht 
umgeben burfen : SBlr bürfen ble ©ieic&ungto 

io — 2. VS ^ 

©rbfe ju C*, nebmlicb: 4 ♦ r naturl* 

6— 2. V? 4r 2 

auch fo fcbrelbeit: 4 — - ♦* *b ~~ ^ C* 

2lu$ bem Ifien 9lct unfret Unterfud&uag wlffen 

wir Aber, baß — * r» ss x* (ei ; ©cbfebt 
tnan alfo bicfcS gültig »anerkannte Slequiöaletrt 

unter, fo n>irb x*«i* — b»b» x* * r 2 ss C«$ 

+ * J! 

SSJUt -Borten auSgebriid? t : ®a8 Quabrat unf* 
rer ,©elte beS gtmfecfö, C», ijl fo gro$, af§ 
bas Quabrat ber ©eite be$ 3ebnecf$, x*, unb 
baß Qu» be$ StabtuS, r 2 , jufammen genommen, 
rb. zu bem Qu. Ui io <£$i *i« bem Qu» be$ 
6 (JdS» Bo gro$, nid blefe jwei Quabrate, ift 
«betbie quabrirte jjhpotenufe, a V, roenn man 
fn bet lejtern $lg» n» eine ©ebne unter ben 
«Sogen, atel)t; auoerlafffg mug ja biefelbe, 
quabrirt, ba fhben, «1$ ab»»i«bk ? ; ba$ helft 
«bet eben: x*>j<r 2 tfl =: C* ; |unb fo laßt (tdb 
bie ©eite beö $ünfecf$ ieteSmal anfferfl letc&t 
bezeichnen, fo halb man nur ben SftabtuS (als 



• * 



Digitized by Google 




% 

^JerpenblFer, ) mit bem falben 3Uöbta§, r mit 

1 r, wie oben beim 3«faedf, recfawinfllcfct $u* 

2 

fammen gefaßt fat 

SSelföi. 2Me «Seite be$ gönfecfä unter* 
fangt, als (Sborbe/ 72 ©rabe; 

Sann 360:101(1 s 72 0 . 2)ie Reifte btefer 

G&o’rtc (fl : Sin. 36»; ÜUfo ~ ~ — 7 - f - 5 - 7 .? : 

" 0,587785; roeld)e 3«l mit t« juttifl , bl( 
l» ben tafeln fabf* 

SWonnement. 

3 « §. 9, 

S 5 le $au»t * S 5 $e tiefer ©rforfcfaiigen ftnfr 
nur ülnwenbungen bcc aßgemeinen gormefo, 
auf welche wir , oben §,7, nach unb nach ge* 
ratben waren, ©ln b e f 0 n b e r e r gaß f 0 ß ba 
tlne abermalige $robe abgeben, ob fm aßge* 
meinen, burcb jene V 2 Icte beS SSerfanbeS bin* 
burdb, richtig gefc&loffen worben fei. Unb @rfab* 
rung betätigt- bann auch ble «KlcfafgFeft bet 
obigen Debuctlon wlrFllcb; befatfgt, baß man 
f db gar aßerblngS auf baS ^arablgma (f. 8 o-' 83 ) 
(ich« berlaffen Ffane* . Mf 
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Die Ueberieugung (in tiefen unb ähnlichen 
g&len) baß alles fo t^rrlld^ eintrifft, wenn 
t>on weit * umfaffenber 21 Ugemeinhelt ju fpecief* 
len Sluflbfungen herunter ober hinüber gefchrit» 
len wirb? iji leine ber geringen greuben, 
welche bem 2 llgebralfer fein ©tubtum per» 

fchaft , unb bie ihm hoch fo oft unb olel 

ltngewethte f . nicht einmal glauben wollen* 
DaS mbgen fte! ♦ * ♦ . @o werben fte eS 
bann auch mol nicht glauben , baß eben in un* 
ferm 23elfplel, (um auch noch eines inblolbu* 
eilen 3 U 0 S hiebei ju erwähnen!) bteUBenbung 
her gormel ; 4 & x — *4 in x*(r2 — x®, ) 
unb ber fchueUe ©ebrauch berfelben (ImIVten 
flct, ) allerblngS noch bem Slnalpfien eine gang 
befonbere greube gewahre, bie ihm gleich* 
fam nur unterwegs $u Xheil wirb, unb bie 
hoch 0 emiß fehr bebeutenb ifi. Denn bie gor* 
mel warb nicht bloS ans Spielerei fo gebreht 
unb perförjt} (St fteht ben grafen. SJorthell. ber 
haburch erleichterten ^Rechnung, bie Sicherheit 
beS GalfülS, non ba an, ganj eolbcnt, unb 
bewunbert bann ben ©charfftnn beffen, bem 
biefe -IBenbnng etwa $um erfienmal elnftel/ mit 
tollem Blecht, mit wahrhaftiger föergnitgung 

unb 



f 



unb innerer ©elfte« * 23ebagllcbfeft, ble ber Un* * 
wlffenbe immerhin bedachen mag! — 

$• io* 

SBIr fennen jejt ba« SBerbältnl« be« Stabf* 
u« ju ber ©eite be« Drelecf 6 , be« «Bier * be« 
gftnf * beö ©ecb« • be« 2 lcbt * be« 3 *bn * be« 
^roblfetf«, unb rolffen nun hinlänglich, »iejtch 
bem ^arablgma, §. 6 u. §, 7 gemä«, bierau« ble 
iBer&ältnifte ju (ehr blelen 9 >olbgon.§igur ©eiten 
erulren laffen. 2 lber ba« SJerb, be« «Rab. jut 
©lebeneef * ©eite, jur 9ieunecf» jur ©llf.jur 
Sreljelm . guv 15 £cf« (gelte la«t (ich boeb nicht 
auf bem bisher betretenen ©eg nuöforfchen ; 
e« geboren hieran noch befonbre in ben blöberi« 
gen §§. gar noch nicht gelehrte tfenntnlfle, 
namentlich 23efanntfchaft mit ben Slufibfungen 
ber Probleme , wie man ben ©Inu« ber 
©umme amefer SB&gen au« ben einzelnen @i« 
nufien ber 2 %en, unb ble Gborbe ber ©um« 
me aroefer SÖbgen au« ben elnjelntn uaraleleti 
^horten, u. f. n>. ftnbet, 2 Wefn ich fann mich 
in biefen ©lättern, beren 3 al abjuhtllch 
flein fetm foß , bier&ber nicht auäbreifen ! 
5ölo« einige Jpaupt« 9iucfftchien auf ba* , ira« 

©i* 
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©inu$ ber ©untme &el$t, unb öuf »or* 
juglidje barauö crforfdsjbare Siequl», für jeben 
©InuS fibevbaupt fann ic& blet* nod) in fpecleU 
Je ^Betrachtung nehmen. SiUeö wirb ficb nadj 
unb tiacb genau an unfre (Jr&rterungen be$ 
ifien unb aten §p&en anfcbUefien. 

§. II* 

üöir befc&aftfgten un 8 ( ©. r — 22 ) mit 
ben jwel ©egmenten be$ Qiameterä, unb bem 
perpenblfel barauf, ober mit bem Sin* verf* 
rad cot , unb mit bem Sin. reäus felbjt* 3 fe* 
be blefer brel Itnearlfcpen ©r&fen l 4 $t ficb , al# 
4te$ ©iteb einer georn. Proportion, »ie folgt, 
«nfeben , wenn man bloß in gig, 2* noch ein 
paar Linien elnjeidjnet, 
unb bamit einige ©cpluf* Fig* 12, 

fe »erbinbet: SJian fal- 
le nebmlicb auf bie G&or* 
be, ad, einen PerpenbU 
tet, cf, »ont Zentrum 
<tuö; fte ift bamit bal* 

Jbirt : af= fd, unb bie 
ganje ©ebne ijl fpn» 

Ibetifcb - *t<v fdj Sebe blefer ^elften ift au# 

nid 
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äI« eit! ©fnnS ju betrachten, nnb $war 411 
bem geteilten «Sogen, ad/ welchem banl| 

auch ber gesellte 2ölnfel, b* h» acd, cor» 

reSuonbfrt, ber gfgur nach auch = acf, als 3 - c 

€oftnuS i|Ua, fc, beeberfeltS hin* @e» 
rabe noch fo groS, als blefer (SojtnuS i(l bie 
gvofe <5&orbe, dl; £>enn ber {©inM, d, am 
^albfrelS tfl boch gemig ein rechter ffi* (f* oben 
§♦ f» 3*% ber bei f gleichfalls , noeil fc, ein 
^>er»enb. 1fr ; folglich Haft fc paralel mit di; 
unb wenn bann, nom Cenmun aus, auch auf 
ble grofe Gborbe, dl ein S>erp* gefaßt würbe, 
fo Tonnte es gar nlc^t anberS fepn, als baf 

blefelbe bemnach glefchgetbeilt, b. f*~ dl, auch 

5=3 fc, unb , Im ©taub gegenüber , gerabe fo 
lang, b. b. bem GoftmtS gleich fe#n tnügte, 
(2luch b a r ü m, mell A afc c/> adl t jf, unb es un* 
finnig wäre, *u leugnen, bag im erflen A ble 
©eite, a i, ble Reifte ber homologen ©eite, '‘ad, 
im anbern A fei ; beSglelchen, bag ac, ble Reifte 
ber homol. ©. ai, ln eben bem anbern A fei! 
echluSfolgl*aber swtfchen berSrttten in herben A*. 

buch 

t 
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fcodj notwenblg ebenbaö Verhältnis flatt 

» 

haben, b. b. fc =2 ~ dl fe$n mu6.) 2llfo ijl 

and) ffir dl ju fejen: =; (2 cf. Vun argu» 
mentlrt man fo : 

I) 25a (auffer bcn gebauten äbnlfdben £rel* 
ecfen) auch A ade c r> acf (tnb, well ber VJln* 
fei, a ln becben gemein, unbe =: f, (als adpcrp.) 
ftnb , fo ergtebt ftcb, eben auS tbrct Bebnllcb» 
feit , nach Vergleichung ber homologen ©eiten, 
ble Analogie: 

ac : al ~ ad : ae \ ober (n trlgonometrlfc&em 

SluSbrucf: i:Sin. ~ c= 2Sin. coi.c 

3nt legten ©lieb Itf offenbar ber S. v.aac- ec, 
ober ble Dlfferenj ©rbfe beS 9?abfu$ nnb @o* 
ftnuS gemeint» JDa ba$ erffe ©Heb blefer $Pro« 
Portion , ( r s 1 ) nicht mir! lieh biolblrt , fo 
wirb b!o$ ba$ ^robuct ber mltt. ©Hebern, ba$ 
Slequioalent für ba$ legte \ b. b. 

Sin» -* c. X * Sin. —• c. s 1 — cos c» 3 Sin, v, 
wofür aber, cottigirt, gefegt wirb : 

S3 2 
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ss 2 (Sin. "2 0 * (*) aßetc&er 2 Bertb feljr wo! 
werfen fff * 

II) Unfer ©reledf, »cf, ift aber auch einem 
anbern A in ber 12 StA» ähnlich; ne&mltc& . 
«cf co edl ; ( eben weil afc oo ade , unb bie 
Slebnlicbfelt jrotfcfcen AA ade unb edl, nach 3 
In §, 1 errolefen iß.) 

£>a gilt bann bie $>rcp. : ac:cf— dljel, ob* 
fn trtg. 2 iu«brucf: 1 : Co* — c =s 2 Co* ~ c .*i *c. 
ober bie ©umme be$ Stabiu« unb (SofuiuS bat 
ium Slegulo, bas «probuct ber mtttl, ©lieber : 

, 1 . V 

2 (co* -j* c)a=; I tfi cos, c. 

HI) 




.fee 



- 






*) tiefer auatrucf leuchtet nicht immer gleich (int 

■ 

Slber man flefle Ach nur a sin. ~ c fuccefüo oor/ 
•* 1 

«W: sin, c + sin, ~ c, unb Oefife fobann ben 

1 

gactor:sin. — e/ nie er in beebe ©rbfen mul« 
tiplicirtf fo fommt Doch gewiß betaue : 

«1 1 

(sin. -j* c)* + (sm. -j* c)«# »eiche« bann rollt* 

girt »irb in: «(sin, 
man in w, n. 



T‘) 3 « 



«ben fo «erfährt 
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ni) gben in tiefen 2 ahnl. Srelecfen taten 
tonn auch ble 2 anbern totnologen ©eiten bte 
Slnatogle : ac ; af a dl ; de , ober : 

X : Sin. ~ cs 2 Co», ~ r ? Sin, c. golglfcfr 
tfl ber leitete Sin. c f fontbetlfch betrachtet, 

cs .2 ( Sin, 7 c,Coi ■j* c), SKit SEBorten: 

Sieber ganje ©inuß laßt ftcb betrachten, alß 
ein jweimal gefejteß *Probuct »feinet telftlgen 
ßojtnuß, mit feiner eigenen Reifte mnltlpUclrt.“ 
ober, alß baß £uplum feineß heftigen Gtoftnuß, 
mit feiner eigenen ©Inuß* Reifte raitcirt, .... 
€ng fchließt ftch baß bamtt felbfl bewiefene 
Jlbcorem an : „£>ag jtch überhaupt jeber 9 ta* 
biuß |um Sojtnuß etneß 95 ogenß perhalte, mie 
ber hoppelte ©inuß jum ©inuß beß boppelten 
SSogenß. ac : cf =: 2 af : de ; SDenn Im anbern 
Slußbrucf tfi baß eben fo ölet, alßt 

x : co* — c cs 2 Sin c : Sin. c ; wo baß 
22 

tprobuct ber mitt, ©lieber baß nehmllche, wie 
nr. III Ifl; wie jeber wol elnjtebt; ber nur 
weiß, bag |, 95 , x, 2ys: 2y,x, jebeßs axy 
im ^tobuct fei. 

sw* 
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4?i*tnit b&ten wir in ben brel ©rbfen, wel* 
# e «>fr gleich anfangs In (onberlichen Vetracht 
genommen batten, brel tZBert^e gefunben, wel* 
«he aller SHufmerffamfelt wfirblg ftnb. 

Durc&gebenbS wirb inbbrberd ber «RabinS, 
welcher Immer als bas erde ber 4 «Proporti* 
onS* ©lieber borfommt, mit einer gerolffen ll» 
nearlfdjen ©rbfe verglichen, gleich Im Iden 

©aj, r : Sin, ^ c , ober ac : af, b. b* eS wirb 
erwogen; wenn in beeben ©tbfen eine gewlffe 
Stenge gleichartiger Ehelichen angenom* 
men w&rbe, ble inan mit 3 ölein auSfpräche, 
in welchem geom. Verhältnis biefelben gegen* 
elnanber flunben? n7 ( e 0 f t ^le ©rbfe beS SRa* 
bluS ble anbre Meine begrelffen mbge ? JMefer 
©rponent, (bann was Id baS SRefuItat ble» 
fer Vergleichung anberS ? ) wirb nun auch auf 
ble jwet leiten ©lieber ber *prop, ad ; ae Aber* 
getragen, ober jwlfchen benfelben erforbert; 
(@ond batten ia ble |wo Verhältnis gar 
nicht ble gefeite Slnalogle ; ber Satt ber proper* 
tion wäre gar nicht twrbanbenj Unb eben fo 

Jd« 
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lß$ mit nr. II unb III« Hluch fommt eben ba$ 
herauf wenn man tat ertfe ©lieb mit bem 
3 ten, baS 2 t e mit bem 4 ten in 53cr^ältnfd 
feit« Der Ötabtuö tffc immer bte erflc unb ganj 
»efentlldje 55ergleichungg * ©rbfe. r- Unb 
boch itebt man biefelbe gar nkbt in ben 0d)luß< 
SRefultaten , ober in ben UBertben für ble Iej> # 
ten ©Heber? SlHerbingS iß t& eine Sirene 
über welche in einem gemiffen betracht ©Inn» 
Itchfelt unb SBerßanb (tch $u befchweren mol 
Hinlaß haben, baß man, (auf beren Unfoßen 
glelchfam,) bloS um ble algebr. gormel con» 
cifer barju ßellen, ben hochwichtigen SJtabluö 
im Hluöbrucf biefer HBerrbe gar wegläät , unb 
nur jene ^Jrobucte jur ©lelchung für ben ©in« 
55er(. für i HE* cos , unb für ben ©inu$ felbß 
blnfejt« Hinein blefc gicenj iß rechtlich, »eil 
ac=: r- t angenommen wirb, bie übrigen 
©lieber ebenfalls blo$ ^a^Ien ßnb, unb i hoch 
»eher in SJiltc. noch in Diblfton etwas alterirt. 

af.ad 

aßefihalb bann guch fowol — j-'aW af« ad, ober 

2 ( Sin — « c)* ben ©in. 55. ober ae auSbrücft. 

gcrner folgt aber auch au$ ber Hlnftcbt ber 
$)rop. baß, wenn man baS lejte ©lieb mit 

ben 
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bem iffen Im 9)robuct betrod^ter ^ unb bo« 
5>rob, b<r mtttl. ©lieber bagegen hält, jebe 
ber 3 erforfebten ©rbfen für ftd? felbfl fdjon 
ble @rbfe be« ©letcbung»9>robuct« erreiche, 
well i auch ba nicht mltctrt. Ußeburcb bann 
begreiflich wirb wie ntan jebeö biefer Sftefultate, 
unb' fonberltcb ben @lnu« balb einen Guotl» 
enten balb ein ^robuct helfen f&nne. 

(af. ad =2 ae. ac, ift alfo mit bem obl* 
gern, unb febon §. 3 bebuclrten Quotienten» 
Sluäbrudf wol ju behalten,) 9Wlt biefer 
©pracbe ber S 3 equcmlicbfelt, mit biefer (Sonne» 
nien| ber 3*lt » unb Rapier * ßrfparnlg mu« man 
Alfo immer wol einoerftanben fep, um nicht in 
ÜRtftbeutUttgen ju geraden, welche bloö oer» 
mieten werben , wenn man ba« fllllfcbwelgenb 
pactirte Subintellige immer hiebei in ©ebatifen 
ftcb oorfieUt, wobureb man allein allen 3wel» 
fein unb 2lnfpräcben ftnnllcber 3ntuliion, info» 
ferne biefe immer etwa« Meßbares haben, unb 
nacbmefien will, befrlebtgenb begegnen fann. 

S 5 ag Sin, <7 unb beffen Slequio. auch öl« 
©inu« ber ©um me jwefer 93 ogen t>or|frHbar 
feie, wirb fttb fogletcb im n 5 cbfien §, jeigen. 

#3 §. 11. 

\ 

. 

* * . t 
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$♦ 12 # 

2Benn »Ir (inen Stagen nlc&t. gerate in ber 



fföltte, fonbern ungleich teilen, unb anneb* 
weil, bfe 3»el einzelnen @lnu$, unb (ta(tnu$ 
' feten mit bem Sftabtue befannt nnb gegeben, 
fo Idot ficb, ba bie |»el Stagen ab * bd ben 
ganzen Stagen ad, al6 eine Summe f au£ma* 
dpen oer Slnuö biefer Summe, de, fo ln 3el<$» 
nung, unb bann alß StarbaltniS 3 a ^ gegen 
ben 9tablu$, erniren ; Fig» £j 

F- — 



portlon, »te folgt,' errolefen : t) 9lebnllc&e SJreU 
ccfe fuib: cfp oo cbg; ble homologen Selten 
geben ble Sinologie : cb * bg 53 cf: fp; ©tatt 
fp, ber paralelen ijölfa * Einte gegen *e, läöt 
fich aber xc auch felbfi feien; alfo 1(1 

bg. cf 

cb ; bg s cf ; xe , unb *e =s cb 

II) Slebnlltbe Drelecfe ftnb weiter : cbgc/5 coe; 
ferner: coevo fox* (ln bem ia in beeben ein 




rech* 




H9 



re#ter ©♦ unb ein uertical 2B. oorfommt;) 
ferner fo* c/3 fdx, folglich au# A cbg co fd* ; 
SDemna# geben ble glef#namlge ©eiten bie 

cg, df, 

Analogie : cb : cg ss df : d* ♦ alfo d* ä — 

£)amlt 1(1 ber (fontbetlf#e) ©inu$ ber ©um* 
me, de felbfl erforf#t. 3« beeben #aupt* 
gormeln tft, cb, JDtolfor, b, b* ber SRabluü 

felbfl ^ folglich bleibt er Im Qalfül, aldr = i 

. - bg, cf Hb cg. dt 

gar weg, unb man fegt ftatt ; p 

f#Ie##ln * bg. cf HE* cg, df ; mu6 aber feo#, 

immer habet ft# mit bem ©ebanfen tragen, 

ble gormel b«be ben eerftecften ©Inn : I)£er 

SKabluS »erb. ft# $uro ©luuö be$ untern ÜBltw 

fel$, (r:bg,) wie ber <5oftnu$ b ei ober« 

SBinfelü jum untern gragment bc$ grofen ge* 

fu#ten €>lnu$, (cf: xe.) Unb II) ber SRablug 

»erbalte ft# jura Goftn. be$ untern SBlnfelS, 

( r ; cg , ) wie ber @tnu$ be$ obern jum übrt* 

gen gragment beö grofen gefu#ten @lnu$, 

(dfjdx,) (£rfl bleff oorauügefejt, ijt bte 5Re» 

get für ben me#anif#en SRe#ner, aU gültig 

|u ftatulren: bringe bur# Galfül f#le#tbtn 

ble $wet bemerfte ^robucte ans £l#t, unb ab» 

btre fie, fo baff bu ben ©inu$ ber ©umnte 

#4 3m . 
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3« erften ^robuct fommt ein ©inu« al« 
bev eine gactor t>or, aber fetn jugeb&riget 
diofinu« ijt ntebt (ein 3Ritfactor , fonbern b e r 
Goitnu«, welcher in ber gtgur ben anbern ©t» 
nu« angelt ; unb ebenfo »erhält ftch« mit bent 
j ro e 1 1 e n ^robuct, — £>iefe notwenblge S3er* 
wechfelung veranlaßt bie ©tructur ber Diel be* 
beutfameren gormel, al« bg cf. cg. df, ijt, 
Mbmltcb J Sin A, Cos B *{« Cos A, SinB=: Sin C, 
wo man alfo unter bg ben gactor Sin A, un* 
ter df ben Sin B juoerjteben bat) folglich »n* 
ter cg ben Cos A unb unter cf ben Cos B. 
2>er grofe @tnu« ber ©umme, de, aber erhält 
ben furjen 2ia«brucf: Sin C. ®ie neue gor« 
mel felbjt ftebt nun febr einfach au«» 3ht@ e * 
brauch ijt aber aufferfb mannlchfaltlg* 93*t« 
gleicht man mit ibr bie ©untbeft« be« Sin, c 
im eor §. nr, III, fo jelgt ftch balb , baß e« 
wol öergbnnt fei, jtatt bet conclfen gormel, 
welche mir bort im *})robuct erfaben, au «ge* 
fest unterjuftellen, 

Sin. C =s Sin A, Cos B Cos A« Sin B. 

Sin, c =s Sin *“* C. Cos i c*Cos-i c.Sin 1 c , 

welche ©umme hoch gerolg nicht mebr befaßt, 

al«: 
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«Id: 2 Cos ~c. X Sin ~ c,badheldteben 

2 ( Sin c. Cos c ) Semnatb Ift Sin c. «!* 

Ierblngd auch ald Stnud ber Summe t>or* 
(teilbar; unb ba jeber Sogen fid? , «Id aud 2 
Sogen gebllbet, benfen ladt, fo l|t auch jeher 
Slnud «Id Stnud einer Summe gebenfbar, 

fftdfonnement 

Jtt §. 12. 

3cb wleberhole, wad leb oben, f. 21, t>on 
ber billigen Sorllebe für Unliebe Signaturen, 
wie hier Sin, A- Cos B jlatt bg, cf finb, ge« 
fagt b«be, $ie Sprache wirb weit elnbrlnglU 
cber; ber Serftanb ftnbet weit mehr 9t«hrung 
habet, unb bie Segriffe haften ju «nberweltem 
(gebrauch ölel feiler. ♦ » ♦ ♦ 2lber mlcb bünft v 
eben, man würbe boeb noch mehr für Erinnerung 
unb ©ebäcbtnld forgen , wenn man auch ba 
ganje Nahmen fegte — 

t 

&en geführten Seweld felbft betreffenb, fo 
ftebt man barand abermald, wie wichtig rd 
wo! 1(1, früh mit bem/ wad SlebnltcbfeU ln 
^reteefen heldt, unb mit ftcb bringt, befannt 

S) 5 iu 
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tu feint* Die Stellung mit uerttfar* ffilnf elu, 
wie nr, II, coe oo fox , wirb , bünft mich* 
Anfängern uiel ju feiten uorgebalten, 

Dad gortrücfen öon einem ähnlichen A $um 
cmbern,. unb ble baburch erhielte Kombination, 
iraeier, beren Sinologie nicht unmittelbar 
einleuchten wollte , unb bann b o ch einleuchtet, 
führt übrigend etwas erfreuenbed bet ftcfv 
ob, veranlagt eine gerotffe ©efged Sebaglichfeit 
ble abermals ben Slegbetifer angeht, *— unb bie 
ich hier blöd berühren fatra, — 

§■ 13. 

Die Slnwenbung ber erforfchten gormel für 
ben @tnud ber ©umme'wtrb bem Sinologen 
am intereffantegen , nach Soraudfchicfnng bed 
Sehrfajed: „Dag geh in jebem A bie ©ei« 
ten gegen einanber verhalten, wie bie ©inud 
ber gegenübergehenben UBlnfel,“ Dtefer Sehr« 
fa| wirb tut* fo bewiefen : * Dad im £refd 
eingejelchnete Drelecf geigt bret «Peripherien« 
SBtnfel, beren SJlaad befanntllch nicht ber g a n 3 e 
Sogen jwifchen ben gebfneten jwei ©chenfein, 
fonbern nur ble Reifte biefed Sogend ig, SSot« 
wenblghatalfoa, S, her SBlnf, B eben bad Sogen« 

tnaad. 
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tnaaS, »le ber <£entrl»5Ktfu!el, u; folglich bat 

er auch befien ©InnS* £)lefer aberl(t4 AC 
bie Reifte ber Gbotbe 
be$ hoppelten SSogenS. F‘S* I 4> 

desgleichen ijt für bett 
peripb. SB. C, tote für 
bett gleichen €entri SB«. 

o ober s, ber ©lnu$4 

AB, ebenfalls ble Reifte 
ber Sborbe beS bopp» 

SBogenS. 2ll(o in 9ßer* BC =- m 

gleldbung ftnb, Sin B: ACsy 

Sin C s 4 AC: 4 ABk AB — n 

nnb ba äße ^elften ficb oerb« »le ihre ©an# 
gen, auch Sin B: Sin C s AC: AB, b. b. »le 
ble entgeg. ft. ©eiten, AC; AB. geicpterac&r# 
11 $ gilt berfelbe ©c&Iug audb für ble übrige 
SBlnfel u. ©InuS ln bern A. 9latürlttb ifl alfo 
anc& : Sin A ; Sin B s BC : AC, «nb Sin A : 
Sin Cs BC: AB. 3fejt nenne man bie ©eiten, 
»le unter ber g-lg. 14 . angemerft (lebt, furj 
D > m / y ; fo ergeben j?db ble Proportionen : (I) 
m : y s Sin A: SinB, (II) y ;m S SinB : Sin A. 

Sin 




124 



(JH) m : n ss Sin A : Sin* C. Jpler* 
(juö erhalt man Slequloalente für jeben ©taub* 
alb lejteb ©Heb einer geom. <ßrop. ble fo Reifen: 
y, Sin A m. Sin B n Sin A 

in ' i ~ y » in - ” 

11 ' 11 11 

Sin B Sin A Sin C 

9lun beginnt ber rüftfge SIlgebralFer gar halb 
fein üBerf; 91 ur mit einer SßorfteUung mub 
er noch auo&rberft vertraut fepn, 

§• > 4 « 

Der <©lnub beb fpijen SBlnfelb wirb Im* 
mer fo grob angenommen alb ber ©taub beb 
jiumpfen *. welcher auf bem Dlametet barneben 
liegt i i. 25 * ©.II §tg. 4 Ift Sin acd S Sin dcl, 
well man blob auf ble Dlfferenj gegen ben Qua* 
branten allgemein SRücf ficht nimmt* unb 
beim jinmpfen 2 B* allemal eben fooiel Ueber* 
fcpug über bab SSogenmaab oon 90° oorbanben 
1(1, alb olel bem fpljen SB* baju (JU90 0 *) 
gebricht * ( bab en plus ift bem en moins gleich,.) 
Qllfo wirb feft angenommen* eb feien burchaub 
unter jebem JjalbFrelb, folglich unter bem *0* 
gen »on igo ©rab auf bem Dlameter 2 gleiche 

<©i* 
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©inuS oorbanben, 9 iun haben bie brel 2 Bln* 
fei eineö SreiecfS ebenfalls ben jjalbfrelS jum 
SöfaaS , unb werben mit ber befannten£@Iet» 
«hung: =3 2Rs 180°, gebaut; (affen ftch 
auch burch geometr. €onffruction, als (üentrU 
winfel, wie in ber gfgur s *f* o *i« u ;=; 2 R 
barffellen. Seiiebt man alfo Sin C auf ben 
SBinfel s, unb ben jugebbrlgen Sogen BF, fo 
ifl natürlich für Sin A unb B bloS ber übrige 
ben JjalbfretS erganjenbe Segen, FAG, (ber 
bie IBinfel o >f« u £3 A U befaßt, ) noch oor* 
banben, welcher aber feinen grbf er n ©inuS 
haben f ann , (weil o * u eben ben ßunipfen 
üßinfel auSmacben) als Sin C felbft j Unb wenn 
bann SinC, als ©inuS ber ©unrnie, gebacht 
'Wirb, ober alS Sin A. CosB Cos A, Sin B, fo 
erjieht man wohl, baß bie übrigen $wei ©ei# 
ten beS DreiecfS eben bieju oerwenbet werben, 
unb gleichfam br auf .gehen, um ben ©inuS 
beS ßumpfen IBlnfelS, (ber bem ©InuS beS 
fpi$en , ober SinC, wie gebacht, attejeit gleich 
iß,) auSiumachen, b«b* baß bei jebem uorfom* 
menbenDreiedf SinC;^ Sin A,Cos B & Cos.A.Sinß 
gefegt werben fbnne, unb bie jwet anbern ©ln. 
unb (SofinuS ben ©tnnS ber ©umme, ber gor* 
mel gcmaS, abgeben» Seit 

/ e 
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gejt fdjtebe" man i) bi« IXequloalente ffirbl« 
^5lnu0, welche wir al$ 4t« ©lieber ber <Pro# 
Portionen formirt batten , blo$ unter : fo er* * 



hält man: 

Sin C ä Sin A, Cos ß * Cos A. Sin B ■> 

« Sin A m.SinB. _ . y. Sin A 

— ^5 Cos B >1« Cos A. — 

m y m 

stenö) £lb* man allerfeltS mit Sin A, fo jelgt ft(& t 
n. Sin A ^ rn Sin B, CosB, y CosA.y, SinA 
n». Sin A f. Sin B. m * 

wof&r aber für* ficb feien lAöt; 

n Cos A. y 

~ =3 CosB * — f ; 

m m ' ' 



m. Sin A, 



5 Birb aisbann gtenS) beeberfeltS mit m multk 
pHclrt, fo fommt berauö : n s m Cos B y, Cos A ; 

b. b* bie ©umme biefer a ^robucte glebt ble 
©eite, n, Ober Latus AB, 
sjjtan äteb« 4ten6) y. Cos A beeberfeltS ab, fo 
bleibt, n — y. Cos Asm. Cos B, 

5tenö) quabrir« man beebe ©Heber; fobatman: 
nn — 1 ny. Cos A <i* yh Cos A* mm. Cos B* 
ober wenn man bte jwel leite (Softnua burcfc 
ble SDiffereni be« 9 iab; unb ©in. auSbrfitft i 
nn— iny.CosA*i»y*(i— SinA*)=mm.(i—SinB»)5 
uub bann f wenn man för ben @tnu$ B, feinen 
5Bertb, wie nr. i einfcbnribtt 
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_ , _ SinAt y* 

nn.. f — SinA*)z5 m>(i— — i) 

®b. J n a 4 « ♦ *py« — ya$inA* mi — y»SinA*. 

6tenö) abblre man t»eeberfeitd y* t SinA«; fo 
bleibt bet ffiertb för m« allein: 
n* — 2 ny, Cos A * y* s m* * unb wenn oerfa* 
ren wirb, (wie 0» 8* ln ber 9 tote, ) folgt baraud: 
n* * y* = m* * 2 ny, Cos A ; weiter : 
n* *ya ~ m» S 2 ny. Co* A , ba&er. bann J 

Co» A s; y -l±- n -- m ‘- 

f ny 

§. >s» 

25 a (leben nun för ben SBertb bed Gofttiud 
oen A auf ber (Begenfelte bloß Signaturen t 
oon ©elten<©röfen; &al)er ifl btefe dv 
forfcbung fet)r wichtig; ©ie fuhrt barauf> wie 
man blöd aud ben gegebenen ©eiten elnedA 
ble ÜBtnfel alle finben fanm ♦ . . ' 

OBlr werben nun fogletch mittels eben biefer 
gormel neue SHequloalente für ble 3 Qhbfen, v 
oon welchen wir, non §♦ 1 an , audgegangen 
waren, erulren : ne&ml, för 1 — Cor, för 1 * Co», 
unb föt ben ©inub felbjl; ^uer(l trette ble* 

1 Cos in ble SRei&e ; 
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au$ ^!cr berauä f omnien, wenn ntan bfe 2 ge* 
funbene ©lelcfcutigg » ©rbfenmlt elnanber mltcirt : 
ne&mlld) : 

(y n»j« m)(y 4< n— m) y (mfcy— n)(m— y*n) 

* ny 2 ny 

ttlö=; ( 1 Cos A) X (i — Co» A) s Sin A«. 
9Ban erhalt bann: 

(yfn+m)(y + n-tm),(ra + y-.n)( m— < y + n) 

4IT7 i — 55 SiuA* 

SBfrb enblicb aber beeberfeltd ble Qu» 2Burje! 
autogen, fo bleibt: 



Vf (y+n+m)(y+n „ m). (m+y-. n)(m « y+n) J 

- ■ ■ ■ — . s; 



« ny . 



-SinA> 



bläfonnemenf. 

311 §. 13. 14. 15. 

<£* 1(1 unbefcbreibllcb , wie ftc&, fo baftr 
Wir biefen QBeg burcfcmefien baben/Iber Äreld 
unferer 95 licfe erweitert ! ©cboti , wenn bet 
S 3 ewcifl be$ 2 ebrfafceS $, 13 pollenbet ijl, lädt 
ble SluSftc&t (td) etwa« a&nben. Siber fte 
wirb wlrtU# t> a fl, ja unüberfebllcfc, wann wir 
burcb ble SRelbe ber üfllttelbegrlffe, ble ln §. 14 fte* 
fcen,bfd 511 ber au$gefpabten Gleichung für Cos A 
porgebrungen fmb, pon wo au$ nur n q$ wr» 

3 ' «t» 




nlge©djrltte jur bomogenengrfenntnl« behaupt* 
©lelcbuugen für ben ©ln. oerf. fürnfrCos, unb 
ben ©Inu« felb(l, ftnb. — Da« 2D?aa« be« 
jjlmmel« unb ber £rbe Fommt baburcb ln be« 
Sttcnfc&en ©ewalt, wenn nur wenige 2lu«bil* 
bung weiter blnaugctan wirb. Diefe SSldttet 
ftnb nicht beftlmmt, auch über blefc (Folie 3bee 
$u commentlren ; ♦ •< ♦ . Heber ble erwähnte 
SDllttelbegrlffe habe leb noch einige« bei* 
iufugen ; (3# »erflehe barunter ble ©die, 

§. 14. V (Sr (len«, über bl* angenommene©^ 
(en » ©lelcbbelt be« ©luu« tm fpl|en unb dum- 
pfen UBintel. Die tOortfeUung blefer ©lelcba 
beit will felbjl Männern non bleiern Sßer(Fanb 
oft nkbt ln ben ©Inn, well fte ein für alle* 
mal an ble 2 oerfcbleben * grofe 25ogen , unb 
SBlnfel benletn Allein man halte ftcb nur an 
ben #aupt * ©ebanfen , batf boeb ber ©Inu«, 
öl« 9>erpenbtlel , ble 2lnndberung jnm ©l* 
nu« Xotu« eben fo gut, alö ble Entfernung. 

( ben £auf ) über benfelben blnau« b e (H m m e, 
ober auf ber ©teile, wo er (lebt, anjelge, wel- 
che« ftcb aueb ln ber §lgur beddtlgt* wo man 
ftcb Immer ben (lumpfen üßlnfel FAG auch 
« BFA por(lellen barf, bejfen 95ogen bl« an . 

ble 








'i 
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feit ©teile hlnreicht, wo lein anbrer ^et»«* 
bicfel, als ber erflere wieber, flatt haben fann. 
Sllfo ifb berfelbe ©inu« Äanon för ben 
einen, wie für ben anbetn 23ogen. £ w e i t e n 9, 
gebt ble SJorjMung anfang« fcbwer ehr, bog ble 
©inuögrbfe ber 2 fibrtgen Dreletfflwtnfel, gum 
©inud ber ©umme aU ©lelchung ffir Sin C je* 
bergeit benöabar feijn folf. S) r. £ofr. Offner 
feat Iura: »2Beil ein SBBinfel mit ben beeben 
unbern i 8 o° auSmacht, fo folgt 
Sin C =3 Sin A. Cos B *}< Cos A. Sin B.« SSieffcfcht 
bellen ble Sßorfiellungen, welche ich §, 14 ange* 
bracbt habe, ba$, wa« [manchem bei blefer ©teile 
noch bunfel fcheinen mbchte> auf. 5luch erinnre man 
fl <b , (au# §. 12 ) ba# man bocb I« j e b e n S3o* 
gen fyrithetifcb betrachten fann, fo baß ftd>- 
gwei ©tnu« nebjt ben <£oftn. brunter bin gel#* 
nen laffcn, welche« beim fpfaen wie beim fiums 
pfen SBinfel mit gleicher SSefugntfj jlatt höben 
«w«, well., biefelbe gleich« Siechte haben. 

Sn §. 14. lommt bie fcheinbar * fchwerfle 
©teile nr. 2 t>or. Bornen unb hinten wirb 
wirf lieh in ben bortjiebenben gormeln Sin A, 
al« &h>ifor gebraucht unb eingefchrieben, in 
ber SJllttt aber ber SBerth baför, au« nr r, 

3 s . . unb 



/ • 
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unb umgefebrt, b, b. 3 d(er unb Kenner 

§in JJ 

»ecbfelnt&ren ©teilen/ well - * -— ein 93rucb 

# i 

ffi, ut»b bocfc btolbtren fotl. 2 >er 2 (ct wltobaun 
bnrch Sttltc. »errichtet, oetmtttelfl ber befanti* 
ten Umfeljrung. ♦ . . Unb ftebe ba ! «nie fdjbn 
f>ebt ftdb baburdb a U e ß, bis auf Cos B ; £et 
immer bleiben barf unb foll ! — 

§. 16. 

' \ 

_ ©u anbrer ®eg, al« ber war, ben »Ir 
§. 13 — 15 gegangen ftnb, um Cos A, unb bann 
aud) Sin A felbjl ju erforfcfcen , ift folgenber : 
5 Benn man bte beigefejte 2 gtguren betrachtet# 
ln beren eU 
ner ber^er* 
penblfeI,CD; 
ifterbalb be« 

5DreledP$,ber 
anbre auf er* 
halb , herab* 

fdat# fo Idöt 

ftd) au« obigem §. 3 leicht abnehmen, ba& ba 
ber@lnu« färben HBtnfel, A, immer al« ein Quo» 
'tlent, 1 :SinA f ftcO fchrelbcn ta«t, blefem 95er* 

b^t- 
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bdltnlS (n beeben gfguren Me Stalen AC*. CD 

\ 

correfponblre^ , unb alfo ftdjer fid) bte Sinologie 
benfen laffe : AC : CD =: i :SinA; (Sine ä&n* 
liebe SInalogte folgt för SinB, ober eS mu$ 
auch bei Ihm att haben : BC : CD =3 I : Sin B. 
©ej t man btefe jtoo iporopetlonen * tote folgt 
unter einanber« 

AC ; CD 53 i : Sin A«, 

CD : BC =s Sin B : i> 
fo ergtcbt ficb AC : BC =: Sin B : Sin A 
fe&r leicbt barauS, in bem man nach bem tedb» 
nifajen Ölnöbrudf perturbate & ex aequo oer* 
fahrt , unb befannte SLBecbfel » S3e$lehungen ein* 
treten laßt. j?ferbur$ gerSth man aber gleich* 
fam unoorfejlkfc uub mecbanlfcb auf ben oben 
§.13 errotefenen Äebrfaj felbft, unb erhält ba* 
mit eine neue 9>robe feiner SRfdhtfgfeit,; (Die 
©ln. ber HBlnf. in einem A oerb. f. , rote ble 
gegenüber lieg, ©eiten.) II)ten$ fliegt auS 
blefer ^3rop. bte ©lelcbung AC.SinA=: BC.SinB, 
als tyrobucte ber auf. unb Innern ©lieber; 
mit obigen SBucbfiaben getrieben: 
y. Sin A =; m. Sin B. wobei ich bloS Sjrn. 
$rof. Flügel« 2Borte roieberbole: „SBell ber 
©ln. etneft fiumpfen 2 Blnf. gdnjllcb berfelbe 

3 3 mlt 
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' mit bem ©in. be« fpljen Komplement« tft, fo 
Ia«t bte Stechnung ebenfall« ba« unbeftimmr, 
wa« ble ©eometrie nicht entfchelbet.“ ©ine 
tmbve ©leMhuog ergtebt ftdj (II!) au« ber al* 
Ier » erften Proportion : AC : CD =s i : Sin A, 
für CD , welche« , ba i nicht multiplicirt, bem 
probuct ber auf. ©lieber gleich fepn tnuß i b. h* 
AC. Sin A / ober y. Sin A CD. j)leburch 
werben wir non neuem berechtigt/ ba ber Per* 
penb. CD beit ©tnu« jugleich borjtellt, jeben 
©Uw«, nicht nur, al« einen Quotienten, fon* 
bem auch al« ein Probuct mit einem 3?abiu« 
«njufehen, ober anjuerfennen , baß immer 
r, Sin Sin. f ei. 

IV) 3« heeben ftfguren ijb, ber gewöhnlichen 
©pvache nach, ble Slnie, AD , ber Koft.nu« ,be« 
SBlnfel«, A; ba fte aber $u bem nehwlichen 
SKablu«, ju welchem ber ©frtu«, gehört, «nb 
«ben fo gut SBcrhaltnf« * ©röfe gegen benfelhetr, 
etlfo gewiß jebe«mal r. Co* :=: Co*. ift, fo 
muß auch hl« bie ©letchung fiatt ^aben : 

Cos AD s y. Cos A ; unb biefe« Probuct för 
ben Koftnu« fortan gültig fepn 

V) 3n fofern ber glgur gema«, AD (ich fluch 
fllö' Fragment ber ganjen Sinle, AB^ anfejetr, 

ftch 
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f«h alfo auch bon berfelben Intlbjug bringe», 

\ b. b. alt ©ubtrahenb betrachten läßt , folgt 
! ferner betraut ble ©letchung: BD s AB — AD, 
in einen bebeutfamern 2Ju$brucf : 55 n— y.CosA* 

9ßir benüjen benfelben foglelch! . . . £'le@el* 
te BC ln. beeben glguren Ift oljnleugbar , . «1$ 
v. bem rechten OBlnfel , D, gegenüber , ^i;pote* 
nufe, folglich quabrlrt, ober, BC*!, tnu* fe#n 
. s CDq 4* BDq ; 2Benn aber ble elngeführ* 
ten llelnen SSucbßabcn , unb bfe er|t gefunbene •*. 
unb barnlt auSgebrücfte ©lelchungen gebraucht 
werben, nach welchen BC^: w, CD s y, SinA, 
unb BD zz n — y. Cos A, angegeben waren, fo 
ergiebt ftch, nach borgängiger Duabrlrung, ble 
©lelchung: BCq ober mm, 

=5 (yy. SinA«) * (nn — 2yn.CosA.- * yy.CosA*,) 

Inbem n— y. Cos A hier als eine In ble 2te ^o* 
lenj erhobene ^welthelllge aßurjel bebanbelt 
wirb ; (wie oben f. 64 auch borfam.) J$lefe 
charglrte ©lelchuugA » @rofe wirb einfacher, 
wenn man bebenft, bag, yy gactor mit Sin A», 
unb auch mit Cos A» tfl, bagyy.Sin*>i<yy.CosA« ' 
fo blel helft/ al« (Sin» * CosA<*),yy, blefe«. > . 
^robuct aber nicht mehr befage, alö: (1). yy, 

M. al0 yy allein, well immer Sin® * Cos A« ~ t 

34 wirb; 

< r.' : ' 

r , 
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ober tf ‘gilt , wie wir fcfcon <m« §. 2 . ©. \ . 

erfeben haben.*) £emnnd) &el«t jetf olel ffrrier ■ 
ber Oßertb twn BCq ob. m» =5 yy * nn — 2 yn Cos A, . 
ber', wie ein ouSgefejteö Qu. auö einem 33lno» | 
itiium , gefdjrleben : = y»-*yn.Cos A * n« y 25ljJ ^ , 

l(t aber ebenbaffelbe SRefultat/ welkes wir oben 
$. 14. f. 127 für xa*, b«rau8 gebracht batten; wor» 
auö bann ferner ble ©lelcfcung ju Cos A (ich 
erlebt, ga«i natürlich/ wie fte bort angegeben l#t | 



#lemlt ftnb wir auf *wel OBegen ju einem 
unb bemfelben Blei gelangt. 25en erfien fd)elnt 
Sj r. £ofr. Sätfner/ ben ^weiten £r. $rof. 
Flügel oorjujleben. 23eebe ftnb lebrrelcb/ 
unb oerbienen/ gelaunt 3 U feipn. — 2 luf bee# 



•) ©rapbifcb senommen / i(t ja jeter Stabiu« aW 5 ) 0* 
potenuf«/ ber @inu« aber ali £atl>etu$ / unb her 
(Eoftnuö ali $afid ©orfieübar ; Solglid)/ bera $0* 
tbag. Sbeoretn gentSö/ r q = sin^+Cos^/ ober bec 
quabrlrte fcalbmefier ifi bie ©umme tiefer • Qu«* 
brate. 



9Ufontiement 

ju §♦. 1 6. 

r 
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ben fommt man an ©teilen, wo ba* ganje 
©erfahren ftocfen, unb ber Galföl gar unool» 
lenbet bleiben mflßte, wenn man ftc& ntcbt 
•burcb JMfferenj » ©rbfen, unb beren Öuabrlrung 
eine weitere 93 abn jum Sluögang brdc^r« 3$ 
bitte beöfaU« na 5 ln §. 14, mit nr t V ln bem 
erftgefe3ten §. 16 3« begleichen, gör 3wet 
ßofinu« werben bort JDlffer. ©rbfen elnge» 
tücft; bl er för BD ble OBertbe, bfe aüf berti 
Porigen S 3 lat 31t lefen jtnb* ©{an gebe auch auf 
§. 6 |urucf , unb berblnbe ble Srbrteruugen 
©. 65, mit bem, waö. leb 77 flef^t habe* 
2luf ber Steife felbft, auf ber leb mich ge* 
fllffentllcb Weber bler noch §. 14 aufbalten 
wollte, gerät b man ftbrigenö auch nur Iw per« 
turforlfcben ilauf, auf Intercflante (Srfcbelnungen ' 
bas t;elöt hier, auf gormeln, welche unuer» 
mutet für jtcb ga«3e Probleme, ble bem fpeeu« 
latluen ben praftlfcben ©eometer wichtig 
ftnb, auflbfen, ©0 glebt iftenS ble gormel. 
§. 14. nr, 4 nebmllcb: n=: m.CosB*y,Cos A, 
3u ernennen , baß ble 3te ©eite ln einem A ge» 
funben werbe, wenn man ble 3W0 anbre, jebe 
mit bem @0$. be$ SBlnfeld, her an ibr Hegt, mltcrt« 
2ten^) ble gormel ra*=: y» * n * — 2yn Cos A, 

ft (ebenbb,) 
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(ebenbb.) nr, 6 »errätbf wie ble btltte ©eite au$ 
ben 2 anbern, ble mltbem elngef#loflnen 2Bln< 
lei gegeben fuib, gefunben werbe; 3 ten$) f&t 
Die Gleichungen au i— Co*.c unb au i* Cosc 
ble wir oben $. n erhalten haben, alö « 

x tSi n 7 c)iunba(Cos t ^ c)*, werben burd> 

ble neue Sfequtoalente ln §. 14» auch neue 
aßerth* 2 luSbr&cfe neranlaßt; nehmltch ber SBerth 



bon a (Sin 7 A)* i(t iejt hier äi~CosA, 

< ^ (itiHPy — n) (m-y^n). 

au# (na# *ny 

Sllfo wirb auch fei>n, (wenn nUeS halblrtwlrb, 
I— CosA - c . 1 mm— y»n 

t ~ ^ ,n T A ' ~ 4 «y 

r /'m>fry — -mm— y^n ^ 

folglich Sin-jp A — 4ny J 

V ( m * n) 

” * (r»yr 

sjjftit OBorten: &er halbe ©lnu$ 1(1, ber hal* 
blrten Qu. SBurael* Grbfe au$ 

au 

• ben 



ny 



aP 
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Ben .ffeftt bet ganje ©fuug entgegen; bet 
halbe l<S$t ftd> aber aud) aW einfacher, unb 
ber @anje bagegen als hoppeltet (SlnuS be» 
tradbten; ble @rbfe, (quantitaiextenfi) bleibt; 
bloS ble ©ubfumtlon unter bfe Kategorien (bet 
Sölelfaelt unb SHlbelt) mecbfeft. 

(Eben fo gebt« mit bent 9Bertb för 



Sttan fubjlttulrt 



I CosAs 2 ^Cos 

^ _ (y m) (y*n-m); 

ÖUCv vfl • 2 . ny 

folglldb ifb> ble Reifte, bon blefen brel Siegul» 
»alenten t 

^Cosa^ i (y*Jin>fcnO.(y.¥<n~ m); 

* v ^ 7 4 ny 

unb alfo: 

<VyI±2”4cosI A= VCy^n^m) t (y^n-m) 

vfA # . a . 31 yr( liy ^ , 

. I Y(y*n* m)*(y*n— m) - 

b*B*7 ^ /ober bic - 

Reifte blefer 5Bur|el » ©vbfe tji ber SBertl) be$ 
falben KoftnuS* . . * 

©a8 finb fo natürliche golgetungen, bafj ber 
gemeine SDienfchen Sßerftanb, wenn er nur ei» 

nfge 5D?lnuten öufbem@e&aUoo«2(Sin t ~* A)t 

Ä 2 »er» 
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oerwetlt , unb ble ftmpelfte ©dritte regrefft# 
macht, barauf verfallen raud, 

$• 17. 

$Ran wirb bet steten aXathematlfern bte (tan« 
ge) «fcauptformel für ben ©tnu$, (bte ig§ 129 
fleht,) et waö anberS gebltbet finben; beöglei« 
d)cn auch bte für ben ©tnud 93erfu$. £5a* 
mtt bte@ nicht befrembe , bebente man folgen« 
be$: 3n ber einen gormel für ben ©ln. 
fommt bte 9>oteuj (y — n)* sot; für btefelbe 
ld$t fleh auch (n — y)* fejen? ba$ Stefultat 
tfl ganj im SBertb baö nebmllche, (nur bie 
©tellung peranbert ftd) :) nn — any <+>yy* 
Schreibt man nun ben SBertlj für 1 — Cos 

mm — ( n — y ) 9 
2y* 



mm — (y — n ) ■ 

tfatt: ^ iW 



any • - - *y » 0 

fo folgt aad) ba$ nüchfl baran flehenbe 2lequfi 
patertt nun fo epotplrt: 

1 •• 

— mif» n ~ y ) . ( m — n>fr y ), 

^ * ny 

( m 4« n — y )/ m *fr,.y — n ) , 

* ny ^ 

beS <8, tiefer lejte 2luSbrudf, tn welchem 
man bloö ein ©piel ber ©tellung bemerfen wirb, 
seranlagt bann für ble Schluß «©letchung jutn 

et» 



aucfyfo PteUlS 
für ben ©erth 
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®lnu$ felbft notwenbig bfe gormel: 
VCy^n-frmXy^n— ro)(n^ni-~)r)(m»f y— n) 4 

2ny 

m man erjl wabrnlmmt. baß blefcö Spiel 
gar Riebt berädbtlld) ober unwichtig fei ; fonbern 
baß blelmebr eine bewunbernSwürblge Qrbnung 
ttol in bie ganje äuferlicbe gorniel, alö in ben 
€alfül babureb juglelcb fotnme. — 3 cb tnbdjte 
mol 5ttenanber$ golbnen ©pruß hierauf 
anwenben: 

f < • * . 

oog (j,vya> to fiiKpov i<?iv> w xaipu ÄoS'ir. 

Diefe Heine Unibrebung nerbllft jejt betn SBer* 
jtanb ju ber etwa fo überfejbaren ©ebanfenretbe : 

Hm ben ©fnj£$ elne$ tffllnfel $u erbalten, 
abblre (I) bie 3 @e(ten»©f&frn be# 

Slbbire (II) je $wo ©eiten, y*J<n, m^y. * 

^iebe (III) non jeber blefer 3 ©ammen bie©r&» 
fe ber fibrtgen bvitten ©eite ab, glebt 

brel bejahte SRejle : y n—-m,n >I< m — y,m + y—n, 

9iun bllbe (IV) ein ^robuct au$ ben ©r&fen 
ber nr. I. unb III. 3febe (V) barauö bte Qu. 

8B. bi&tblre fte (VI) burßi baö hoppelte ^)ro» 
tuet ber 2 ©eiten, bie ben 2$lnf*l, A, elnfcblfe* 
fen ; (a ny). £er Quotient ijt ber gefußte 

©iuuß für ben 9tabfu*, ber s 1 ijl, 

ä 3 Sitte 
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Sille biefe Siete gtebt ble Hufe Stellung bet 
(eiten nehgeorbneten gormel au. 2lu$ bet et* 
(lern (§. 15 . ©. ii8) für ft war blefeS du* 
ferjt Intereflfante Söerfaren burthaud ntebt i» 
bebuclren; £>\ e neue ober wirb ©cbbpfertn 
bet erläuterten ©ebanfen s SHetbe fefbft. — £a# 
bei fdllt wir ein SBßort non J?r. 9>r» Ä«nt 
ein, welches auch fein Sjx» SKecenf. ln b* 21, 

X* 3. f*bt b«tau#ge&oben hat; „<!me neue unb 
„richtige Sormelf (Die &««/ was ju tun 4fl> um eiin 
„Aufgabe i« befolgen, genau beflimt/ unb nicht oer« x 
„fehlen ld«t,) i# etwa« febr wichtige« SU 

„unfre wtflenfeh. ^Bemühungen ftnh weiter nicht«/ aW 
„Sluffucben »on Sormelni“ — Set» getraute 
ttilr, al$ ein grofeö föeifplel unb SSeleg hteiu, 
«ftewtonS herrliche grftnbung beS binomffchen 
Sehrfaieö felbjl beSfaUS aitjufübren, unb mit 
^Inftcht auf biefe gelten, unb ba$ norbergehenbe , 
S9lat überhaupt, iu beleuchten, unb getraute mir, 
auf bem SDerfofg blefeS ©ang$ ober üßeg^ ©eiten 
baran aufjubeefen , ble noch nicht aufgebeeft ftnb. 

— Slberber £>rtljl hier nicht baiu,— »feflelcht 
anberwdrtS, unb ju anbrer Belt* . . 3cb gebe ium 
©chlup blo$ noch hie natbfifa&enbe golgerungen ; 

§♦ IV 
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$♦ 18 * 

SJlan e#ält bfc ©rbfe be$ ^erpenblfeB, CD, 
für ft#, (nl#t^ aB ©rofe bed ©lnu$,) t>ct» 
/mlttelfl furjer Erwägungen, wie ba folgen: 
Sur# SDMteatlon ber auf. ©Heber würbe 
CD. I =3 y. Sin A ; na# nr. III. §. 1 6 ; Sa war 
CD alfo <probucf* SaS grofe Slegult». für Sin A 
lernten wir au$ bem <S#lug beS §. 15. ©e$t man 
nun y wörf ll# aB gacter (oberhalb beö S 5 ru#« 
ftrl#S) bem langen Säler bet, fo bebt ft# ba» 
bur# baß Int Ülenner beftnbll#e y eo ipfo, u. matt 
erhält ble <£Iet#ung für bie ©rbfe beö $er* 
jocnblfeB aHefii; 

VCy^n «frnQ (y>f< n— m)(n *1« m— y)(m y— n). 

" ' d!T IL - - 

womit bann au# ble S) B b e be$ a felbft au$ bett 
©eiten, aB glel#artlge ^algr&fe erulrt ifl. 

@lel#ergeflalt erhält man ble ©rbfe be$ 
©egmcnt$ ber ©runb*2lulc AD för 
ft#* 9Iehmlf# aB EoftnuS', ber an bem 2B. 
A Hegt, war AD=: y, CosA; ©ejt man nun 
y wlrtlt#; aB gactor, $u bem gefunbnen 2Bcrtb 
für Co$A, neben bett 3äler; fo wirb 
yy* nn-^- mm.y ^ yy * nn — mm 

■ ny in ~ ^ 

$4 Enb> 
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Crnblid) erglebt ftd) auch bann auferft leld&t 
hieraus ber Sfnbalt beS £>retecfs felbft 
(area A ABC,) fo: ®fe Reifte ber ©runb* 

llnle , mtt bem 9>er»enblfel (ober ber j?S>be) 
, n 

multfpllclrt , ^Ur ~ mutt, mit CD, als bereits 

auScalfullrte • 3al» ©rbfen, ftellen (befonnten 
©ajen gemSS,) baS ^robuct bar; « 

Area A =: ~ AB. CD, fo bfel alS : — 

jn V(y » fr n >fr m) (y fr . ♦ ).(. ♦ , «Xmfr y—n ) 
% an * 

ober, welches gleichviel . l(t , ba ftch n bebt ;=s 
V( y»frn>frm)(y fr .«).(♦. Q (mfry—n) 
♦ . ' i 

mt ©orten: (Jtn viertel blefer ©urjel*©rb* 
fe Ift ber Inhalt beS SrelecfS felbfl) alfoaudb 
ausjubrütfen , als; 

~ ^(yfn+m)(y+n«m);(n+m«y)(in+y_n), 

• SKdfonnement 

}U§. 18. 

Sch Wie SSerfucbung, blefeS le$te SBefuItat 
ein f<br fcb&neS<p bSnomen ju nennen, wenn 
man btefenWuSbrucf nicht tängft aus beuSftfglonen 

einer 
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einer ©ctenj ganj t>ern>iefeti batte, in toelcbtt 
alle« fl r eng berofefen , unb nlcbt« für bunfle 
(Jmpftnbung / för 23e»unberung, ober unerfldr* 
Hebe SRur ungen ber ©Innllchfelt ( anwaaöHcb) 
übrig gelaffen wirb] 3Ba« notw enblg, fefl* 
ftrtrt, unb bemonflratlt>»gemlß 1(1/ ba« foU man 
«lebt miftaunen! 2lber bei ber e r f| e u Siefannt* 
ftbaft tnlt olelen grofen ©djen be r SSBatbenuu 
tlf, ijt« boeb' menfcblieb, manchmal SluSnötwen 
ton blefem arlomatlfcben Verbot machen, 
tmb ju lugejleben* . 3 o b n fo n fagl frgenbwo: 
Things neceflary and certain often ifurprize uc» 
Jike unexpeäed Contingencies | £>a« ijt ein febt ' 
»abre« aßort, unb ein aßort, ba« poi i gar debter 
Sßienfcbenfeuntwt-,«^, gi q wenbbarfelt 
beffelben för meinen ©a$ ift e mieud&tenb* 
9Hcbt nur bie Formel bat eine gei »iffe anjie* 
benbe ©leganj, (ba« wa« ble Lateiner concm- 
num nennten,) fonbern aueb ber ©ebanfe, ben 
Snbalt eine« jebeu ftreledP«, e« fei fo un* 
glelcbfeitlg, al« e« »olle, mlttelfl blefer 4 $ro* 
bucte, ble ln fo gefdlllger Örbnung qmelnanber* 
gerelbt (leben, überfeben ju fbnnen,, ohne ftcb 
um ba« SJlaa« aueb nur eine« ÜBlnl’el« in ber 
Slrea befummern $u börfen, blefer ©ebanfe 

$5 bar 



t 
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$At wtrülch etwa« unbefcbrel&IWb*retjenbe$, ♦ . ; ; * 
welches ihm , meines ©racbtenS, auch Me fub* 
tlljte SergUeberung niemals nehmen wirb. «- 

Stuf reelle 9lrt ftcb ble ©5 je beS legten $♦ auch 
auS ©ufttbS Elemente bettelten taffen, bat 5?r. 
9>rof. cpflelberet ju StüblngenfebroortrefHcb 
ln einer (mit eben erfi ju ©ejtcbt*geforomenen) 
SHjfertatlon gejelgt, welche ble Stuffchrlft batt 
Analyfis triangul. reäilin. (1784)1 berwelfe 
diejenige meinet Sefer barauf, welche auch bei 
einigen meine« obigen §pb<& «ach tieferer 33 e* 
lebrnng begierig ftttb. 

9 Mbere Slnwenbung für be« praftlfcben ©e« 
•meter. erfarbett übrigens auch Kenntnis bet 
KangenHJH Xebre, welche Ich in blefen 33lüt» 

4ern gefUffentllch nicht berührt habe» 

^ / 

. ■ " '■». 

St n ba n g. 

©be Ich fcbllefe, erlaube ich mlt& mit SRüdf* 
©rlnnerung an eine ©teile Im SRäf. ju §. 8, 
(oben ©♦ 101), noch ble aSelfchUeffung folg* 
$Pb«»S* 

§> 19*. 

ffienn man bas ?8erb* ber 3ebnecf » ©eite, 
gum Stab, auf ble befände ©eife auSgefpäbt 

, hat 



* 

<r 




W, fo Iaf« ft# f«$* leld&t eetfc&febene Crotta 
ferne aufl&fen, bei beren Vortrag für ft# 
»lemanb an btt iklcbmwg unb Orbfe beSX gdfg 
Im £ret§ beule» burfte. $D?an fragt jurn 
SBetfpiel : (Jj Oßte tttt ftcfe eine gerabe Stole, 
if> bergeflött in einem iferer ^Duncte, b, abt&ef* 
Ie», bag (xc (bie gan*e Sinle,) *u bem gr&fertt 
©egment, ober ©tücf, ab, ficfe oer&alte, wfe 
btef. grüf. ©tücf *u bem refllrenben Flelnern 
©tuef, (bf).? ©, 96. §tg. 11. 2)er ®u 
banFe fff aifo ber: £a$ grbf. ©tucT, ab, 

feU bie Stflttelprop. Sin. fepn , awifc&en bep 
ganjen Sinte, af, unb bem. fletnern ©tficf, bf ; 
ober , af ; ab ^ a b : bf, fettet eö tpefentllcft, 
I» ber gorbmingr--^l> Cber. man. fragt : 
2Ble wirb wol eine Sinle, af, in ^toti ©eg« 
mente fo geteilt, bag baö Qu. be$ grbfern ©eg* 
ment«, ab«, bem SRectangel glcf# wäre, mU 
#«* auf ber ganjen Sinte, in iöerbinbung mit 
bem fletnern ©egment,. (re#twiu!Ii#t jufan,,. 
mengejieat , af X fb, ober af X fd,) gfg, 
tonftrnirt würbe? *) ' “ $| e 

*)9ien>tone3iuöbrtJcf hierüber (Arithm, vniv. Seft. iv. 

$ 1.) trar mir langc unoerfiänMid) : Quadratum qi a - 
wine partis fit acquale rcäangulq fub tota &«inore 

parte 
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£le Unworten ftnb golgenbe: 
id Qu» (I) 25 t e gegebene Älnte fei, af, tt >ad 
glg» ii. ©♦ 96, ftmt&etlfdj ba ßanb, ald 

1 

«b *bf, ober s x r* 9 JW einer ©lg. 

' tiötur t^cife blefe Xlnle, Mi folglich bad Hein« 

(Segment allein: M — xz: ^ r — af — ab» 

2>er jjwotbefid nac&, «md ble <ßro»ort» ftatt 

x 1 , 1 

Gaben ; x* «7 r : x :=* x ♦» -5 r» 

ober : M : x. s ’x : M-x t 

SDle Mittel » fjrop. Ift xx s MM — x, ober 
MM — Mxs x»; alfo aud&,MM— x*»ItMx* 

©lebe ba aber ble nebmllc&e Quabratlfcfce ©Iel. 
c&ung ganj, wie oben @» 93. nr. II 3 alfo au# 

ble <£rfotbernlß berfelblgen Sluflbfung» wo. 

* • * 

burcG bann x =s 7*7 Mi— 4 M »«benttmd«. 

Slber ladt und wol bebenfen , baß M ntdjtö 
old ber Stablud bed grbfew* Ärelfed , 

- , ' . af 

■■ ■ 1 ■ ■ 1 . ■ ■ 1 . 1 

patte contento.M • (Stiblic^ fdjllli} id? Euclid, Ei« 

l. 11, Pr, xi auf r utib fanb/ ba§ ti bie e<>ra<be \ 
btd lat« Ueberfeier« fei, •*„ o^S'oy&Jvwv v 7 ro Ttjs 
oAt ]5 . . irifttixpfAiva) war wir bann/ mittciß^ 

brr borgen S«9»r / febr leic&t »«rffänblicb. 
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•f=S Jfe x* ~rfj|; bemnacfc als 
0 r&f< Immer boc& ni 4 >t mehr, al$ r=; i.golg* 
Weh muffen mir fcfclechterbfngS ganj auf ble, 
tifjbnjllcbe ©leictyung , wie oben ©, 94 — 97 . 

V* ? — 1 

blnauSfommen : x :=; — t, auf welche 

wir burch Öuabrirnng ber ©rbfe, r, 

unb beren SlegufoalentS , gelangt waren ; bann 
M läßt ftd? notwenblg, gan$ wie bort r, tu 
hnnbeln • ♦ ♦ ♦ . Sllfo ijl baö gefugte ©tfidP x, 
ober ab, bamit hinlänglich auSgeforfcht, unb 
ald bie oerlangte Mittel • 9 >rop. beflimmt eru* 
Irt* Die ©eite be$ X (£cfg |j| ebenbfefelbe* 
3 h« ®r&ny^ 6 lihi^ben yunct ber Slfcetlnng, 
habet felbfl 

ad Qu IJ. Die ©runb* 

Stufe auch in ber nebenfi» 

§lgur bleibt, 

ab>¥< bf=s Ms x-}^ r* 



itfc 16 » 



*■ 

kr 


_* i 






1 






. 2 


> r 



Das Qu. beS grbfern 
©egmentS ifl - 
(ab)x = xx, bl«, abce. Dag Seetange!, ifgd, 
ifl (ber Gonjlruetlon gemÄS, ba bf=: dfe M— *; 
ftnb,) = af 9 < bf, ober ai X ,df ob* =?*M.M—x.. 

21 II eit 
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Hfljen correiponbiren Ja bekanntlich 

folc&e $ween gactoren bic gebllbet werben, in 
fo ferne man auf ben 1 rechtwinfllcht jüfattr« 
mengeftelften hinten, (bei SM* »mb Saft«) 
gleichartige Ehelichen *üblt , »mb mit t\t(A 
ttiultlplictrt. £a« probuct, M. M — - x, «bei 
haben wir au« ber obigen Proportion über jeugenb, 
nlö s xx, «lö ba«Öu*ber 3 ebne«E©elte fennen 1 er. 
nen. £a beginnt alfo abermals ber CSalFul obttig, 
wie ©. 14 & unb bte quabratlföe ©lelchung erhält 
tiotw. biefelblge Sluflofungi xwlrbbtfe' 

Reifte pon V 5 — 1 M * 100 bönR f“ r M wteSf 
herum r $u benfen ift. £le Äntwort auf bie 

Ute grage iitbemnacb, A»le ad ** 

fcbnitt in WafFTrung b«a grbfern ©egmeut* 

Ijl bie ©rättje ber B«hnecf • ©eite , ab . * v 
SBa« übrigen« beu Sbeenlauf biebel einlgeritva. 
fen fchwer macht , ffl bie boppfte Siebung 
* pou bf, welche« einmal, als bie Reffte be$ 

* * | 

Btablu« im kleinern Ärei«, al«^ r, ingig. ir* 

\ torfommt; (eine« 9 labluS, ber in Slg. 16 »«« 
ber im Sftechtecf, noch im £u* xx, mehr erficht» 
lieh ,) ^weiten« aber auch al« Meine, 
re« gragment be« 9Ub» af^ g ^ weI- 

r 

v. 



Digitized by Google 



eher ber ÜtabluS eines gröfern Greife 5 tft» &U* 
ftr Unterbiet) ifl In ber Iejten gig. auf ber 
©eiten * Sinfe, angebeutet; £a tjt £ 6 , »aS (bet 
Heinere StabiuS ,) gig» u, bk=; ßbf, |ft* 



£aöt unS Juni legten mal *ur üct febenl £>{* 
gemalte €ntbecfung ift febr febbn, Sürimjä# 
lige Sinlen u» JDlömeter ijt bamit bas grfcfere ©eg# 
ment befiimmt, unb $ugTeidb als »telpwfonale, 
jugl, als X (ftf ©eite für einen gewtffen ÄreiS 
anerfennbar. . eine Cfgcnfc&aft glebt bte «probe 
ber anbern. SMefe (Slnftc&t freut, unb erbebt unS 
billig, glei^ als ein grofer SölidP in ble @e# 
belmnlffe bet- «miatiij[tatur, ber taufenben ber» 
fagt ift» 3 o b n f^nsBteirrfaat mir »lebet 
hier ein,— dber noch mehr© u l $ e r S ^Beleuchtung 
(@.32» in f» berrn, vb». ©chrlften) einiger geom. 
galle, in fo ferne fte hob* inteUectuelle «öergnü* 
gung gewahren» Unfre ©aje ba ftnb ber an# 
paffenbfie ^enbant ju benen, über bie er blfferfrt* 
Unüberfeblicbe Sföanntcbfaltigl eit auf <£ i n b e t t, 
auf e i n @efej, auf eine «probe rebuctrt,ltf »e# 
fentlicber ^barafter ihrer fcfgenbefft 




Um bte glguren' Immer f<&tiett »lebet ftnbett 
$u fbrnien, fuge iä) folgenben Slnjelget no# 

bei; l*’ 

glg. i ftefct ©. i* glg 9* ffe&t 0. 61. * 
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